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CM ERGE LAN LIS. 
LUMINUM PATRI, 
SCIENTIARUM DOMINO, 

GEOMETRLE PR ESIDI, 

BONORUM OMNIUM LARGITORI 

ETERNO, IMMENSO, IMMORTALI, 

OMNIPOTENTI, 


iadE INEF-- 


INEFFABLLIj 
INCOMPREHENSIBILI, 
INCOMPARABILI, 
$NIVERSORUM 
ARCHITECTO , CONDITORI , CONSERVATÓRI 
 FENEFICENTISSIMO, 
IN ETERNUM; ET. ULTRA REGNANTI. 


QUI- ES T 
SUPER OMNIA, JNFRA OMNIA, CIRCUM OMNIA, 
-^ INTRA OMNIA, EXTRA OMNIA; 
20ON OMNIBUS. 
UBIQUE TRASENTI, SED INACCESSIBILT, 
-Pxn CÓNCTÁ DÍFFÜSO ; SED INDIVISIBILI, 
OMNIA MOVENTI, SED IMMOBILI, 
| PRIMO, ET ULTIMO, 
. RERUM OMNIUM PRINCIPIO, ET FINI, 
IN. MÍNIMIS MAXIMO, IN MAXIMIS SUMMO, 


CIR. 


|(UGIRCULO: UNIVERSITATIS | : 
COPNOT EROMENATO,ssss 
£N)CUuO CU MsiEd&IPTe, 
] iK uexi CENTRUWM-UBICOUE EST; 
 CHRCUMFERENTIA NUIIISI,- 
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OMNIUM INFINITORUM, 
iud ET PLUSQUAM INFINITORUM 


MALE IM. OQ. 


CUJUS MXGNITUDINIS NON EST. FINIS, 
UC CSAPIENTIZE NON EST NUMÉRUS, 
- —— BONITATIS INFINITUS EST THESAURUS. 


0. U Ó D " 
SUE INFINITATIS VESTIGIA 
UREATURIP IMPRESSERIT, 
MOMI- 


HOMINIQUE' AD IMAGINEM SUAM FACTO 
INFINITI PERSCRUTANDI CAPACEM MENTEM DEDERIT, 
,sS&rG 1 $$ Uh: d PSSiE US, 
INTETERNO BEATITUDINIS LUMINE, 
FACIE AD; FACIEM, ALIQUANDO CONTEMPLANDI , 
SPEM FECE GRATIAM OBIULERIT, SORTEM BROMISERIT. 
|J. GBA x ANIMI ERGO, 
OMNIUM OPERUM AUCTORI 
E XIGUAM HANC DP ELEEUM : 

DE INFINITIS INFINITÓRUM, 
INFINITEQUE PARVORUM' ORDINIBUS 
GUIDO GRANDUS 
HOMINUM MINIMUS , MONACHORUM ULTIMUS, 
SED INNUMERIS TANTJE MAJESTATIS BENEFICIIS 
ADSTRICTISSIMUS , 
HUMILLIME OFFERT, 

DAT, DICAT , CONSECRATQUE. 

atm ac 
IMOL IN OP£- 


IN OPERIS. 
Et Auctoris Laudem. 
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Efolve nexus , tolle repagula, Parent iifdem Legibus omnia, 
Adftricta certo limite Quantitas, Progreffus idem , par ratio datur, 
Quz Te coarctant terminorum Refpectus unus fingulorum , 
Contere liberior catenas : Maxima quo minimis cohzrent. 
Attende vaítos , quos tibi nunc finus Magis ftupendum eft, quód fimilis tenor 


Proportionum regnat in omnibus : 


Contracta nullis finibus Area 
Recludit , immenfis datura | Vel fummé , & infiniié parvis 
Planitiem fpatiis capacem. | , . Particulis , quibus aucta creícit, 
Quondam proterva fronte quibuslibet Dato minori tempore quolibet , 
Geometrarum nifibus obftitit , Ex ordinatz fluxibus Área; 
Proportionis, Calculique Sed amplius miranda longe 
Impatiens tolerare frenum; Partibus his elementa rurfus 
Sed, Arte GRANDI, jam nihil intereft, | Minora, & iftis quz fimili modo 
Seu limes arctas ambiat undique Adhuc minores particule fluunt , 
' Extenfiones, five nullam Nec limitem Natura novi, 
' Obtineant fpatia ampla metam. Lumen ut Angligenum notavit. 


Non 


Non difpaz ordo. per fimiles gradus Divina Legis , feu Penetratia 

Deducit Infinita prioribus | Naturz aperto in Lumine collocas,. 

. ^^ Majora fémper , queis deinceps: Seu jura pandis. Machinarum , 
.Agglomerat fpatia. aiplioras, | Seu INuinerü Harmonicá reforms, 


He V Vallis inter. novit Hyperbolas ,. 
Ad altiores: qua ado. pecentias. 
Adfurgit- applicat, plafquàm 
Kane füperficiem carentem 


Lors fit vafotum aut Orbita Syderüm ; " 
Aut quz. Refradi fir Radii Via ^ — ^ 
Senitaris ; unplexofque ductus ,. 
Algebra quos fpeciofa figuat ; 
Complexa: quidquid fivé Patentius 
Contra reclamet, feu Varignonims, 
Quorürm cavillos elevafti 
Doéti Operis Faber, & Magifter. 


Ubique:fümmus , nec fuperabilis, 
Sed: unus ipfum Te fuperas , viam 
Geometrarum quando Calcas, 


t *. "fot variis methodis abundans. 


Profundioris GRANDE. Mathefeos, 

Qui mente vafta-materiem, quoque 
Excellis. 1mBinitam, &.ultra : 
Jngenii. penetras volatu.. 


uafita quis Te folvere.promptior, 
git p 7 £li flexilisán: modum 
eríare, menfuralve-certas 
Adiicere innumeris Figuris ? 
Seu Te. Poefis facrat Apollini, 
Siye eruditis Hiftorus. vacas, 
Stylo.aut peroras.eloquenti, ' 
Dogmata fcu referas facrats. 


Bees ceti id Hugeni 
Proba bes id Cycli, & Hyperbole 
D: ménhb., id. fneta carentum 
DX d» ont Ordo monft:at . 


C ETRETT 
$PSSSSS 
SUUS 


P ? 


Prgceptori olm (uo, 12 Ob[equts Argumentum, Hour: 
Carolus Taglins Medrctus: Doctor ,. 


Publicus Philofopia 1n Pi[ano: Lyceo 
Profeff of « 


DE OPERIS 
ARGUMENTO 


Poeticum Praludium. 
Ait ig ve nc ro p dde 
Qua finitum tranfcendit , [1] & undique certo 


Se circumícribi limite non patitur, 
Vifum erat et noftram pariter tranfcendere mentem, 
Virefque humani luferat ingeni. 
Aufus [2] Ariftoteles , aufus(3) lato , cuncta Sopborum 
Turba [4] hoc immenfum elt traucere aufa vadum. 
Cum 


NOTAE ) Ut lucem aliquam svaateria per fe obfcuriffisza , ac Mufis penà. iutva- 
Babil: , coneiliarem , explanatiomem ejus altquasa in bis notis [ubdere vi[uma. fuit , 
€" Amteorum confilia perfuafere : qui. [ecus faciendum duxerit , eas pro non adimi 
babeat , pratereatque. ltaque (1) Infimtum cujnfuois generis bic intelligo , ejufque 
Hifloriam pene unvvuer(am boc carmine complector | Illud tametfi noflvum captum ex 
«cedere videretur, explicandum fibs fumpftt (1) Ariftoteles in lib. 3. pby[. afferens text. 
a4. Cjus notitiam ad. Pbyfieam pertinere , (g* text. 15. ipftus naturam ab ompibus , 
qui accurate philofopbiam tradiderant, conffderatam fuiffe affirmans , atque in pri. 
mi: à (3) Platone, quem text. 27. narrat , duo Infinita pofuiffe, Magnum, & Par- 
vum : quafi recentioribus Matbewatieis praluferitt , qui infinitt magna, & infinite 
parva exeogitarunt , Omnes denique Philofophi Scholoftici (4) ze Infyito difpu 

: ;are 


b Poeticum 

Cum fcopulis (5) lu&tata diü , fevifque procellis , 
Irruit adverfis obvia turbinibus; 

Sed tum:da imbelles laffavit ut unda lacertos, 

| Viribus effractis , vertere cogit iter. 

Qui contra obfiftunt, hos gurgitis ampla vorago, 
Syrubus all'dens offa, caputque, rapit ; 

At pauci hinc reduces , tenuere ubi littoris oram , 
Inftabiles , greífu fzpe labante , ruunt ; 

Nec nifi tricarum (6) male olentes denique fpumas , 
Inflatis buccis , quifquiliafíque vomunt: 

Non numerare finus, non explorare profundum 

, Plumbo, non fines pofle notare datum ett. 

Subrogat hifce fuos divina Mathesis (7) alumnos, 
Ei defperatum fortior urget opus. 

Tuque Syracufiz tutela, & gloria gentis 
Antevolas alios , ingeniofe [8] Senex. 

Aíluetus vaftam numero comprendere (9) arenam , 
Non modó quz ficulo littore fparía Jacet , 

Sed maris, & terre , ftellarum ,.& totius orbis 
Implerent quotquot grana minuta finum, 

Quamvis etat fpatio coptermina fine carentt 
Cong:ries , paucis non referenda notis : 

Quàm facilé & pelagus , quoextenfio limitis expers 
Clauditur , ingreífus ducis in alta ratem ! 


Non 


"fave agerefs ,ob graviffipzas , quibus moolvitur , difficultates (3) bic alegoric? expre[- 
füs , quid profecerint , (à quos fruttus (6) demum inde-vetulerint , notius efl , quam 
bic exponi apertius comvemat . Matbematici (7) ergo Pbilofopbrs fubflituty md. Infim- 
ti contemplationem , primu[aue [8] Archimedes Syracu/fus boc vadum tentavit, (o) 
qui multitudinem arenularum , totaym firmamenti etigm Pytbagorici capacitatem. 
triplentium , in libro , cui titulus ef Avenarius , computavit , ut Geloni Ret proba- 

"n ret y 


Praludium. 3 
Non brevia, & cautes, non acroceraunia terrent , 
Non venti,aut nymbi, aut monítra morantur iter. 
Sed noftris fubducta oculis vix inclyta puppis, 
Metam omnem excedens , invia quxque fecat , 
Cüm fubitó emergit fcopulorum. immenía propago , 
Quadrupla queis ratio , ( 1o) forma tricufpis erat. 
Hic magnus Gcometra jubet confiftere : & ultra 
Quid properamus ? ait: Sat mihi cuncta. patent. 
fam video innumeros , quotquot fine fine quadrantes 
euccrefcunt primo , limitem habere fui 5 
Nam triquetri feries erit omnis [11] epitrita primi: 
Inde parabolici eft area [ 12] nota loci 
Portum igitur victor repeut , radioque magiítro, 
anti operis certa 1n littore figna notat. 
Proximus huic , longo fed temporis intervallo , 
Ingreditur vaítum Jam (13) Galzlaus iter 
Expedienfque Tubum (14), quo tot portenta rctexit , 
no Infinitum profpicit intuitu. 
Scrutatur numeros, ( 15) quotquot mens fingere poffet, 
lorum varios comparat inde gradus. 
Radicefque [16] omnes, quadrata, cubofque recenfens, 
| Nunc totidem (17), nuncfe plura videre putat ; 
Nam 


yet, numerum arenarum Syracufi littoris infinitum non efe. (10): Porró infinitm 
ferzem triangulorum 1m quadrupla ratione. decrefcentium ,. quais [eres Trieu(prdum 
fcopuloruns , eandem ratronem obfervantium,boc loco exprimit , confiderat. Archime- 
aes lib. de Quadr. Parabola prop. X XIII. eamque effe offendit. [x1) ferquitertiziz 
primi tianguli , inde (11) quadraturam parabola determinans , eo quod in fimilum 
tviangulorum , quadrupla ratione decre(centium , imfinitam feriem: reiolomtur. (12) 
Pofl XV1II. facula Galilaus Galilea? Nobilzs Florentinus Academicus Lynceus , M. D. 
Etbruria Pbilofopbus et. Matbematicus (14) optica tubi , quo tam multa prifzis mco- 
gota [pettacula in celo detexit , amventione celeberrimus (15) omues poffibiles numc- 
ror imfnitos contemplatus cfl dial. y. de noua Seientiz (16) quarens , num plures in 
ilit fint radices , an quadrata , vel cub1, Nam (17) ex uns parte totidem qndentur, 
A a ex 


Poeticum 
Nam cuivis numero ( 18) fuus eft cubus,atque quadratü 
Cuique fuum parili lege referre. potess 
Rara fed 1n numeris | 19] quadrorum turma , cuborum 
Rarior occurfus , non totidem effe finit. 
Ergo anceps animi Vir Lynceus hzret, (20)in Uno 
Qusrat, an in Multis quod fine fine vocant; 
Unum etenim 21] fibimet radix , cubus , atq; quadratü , 
Claudit inexaufto nomina cuncta. finu. | 
Ambigit et titulos (22) Z£quum , Magu[que , Mimufque. 
- ]mmenfo in. numero , aut mole , tenere locum. 
Hos tamen evadit fcopulos qui [23] poft Galilaa— 
Signa, brevi cymba , poné legebat iter , 
Ex infectlibus (24) componere cuncta elementis 
Arte (25) Caallerius nobiliore potens. 
Huic licét | 26] innumeris fint corpora: confita planis, 
Plana infinitis confita lineolis,, 
Ipfe figurarum [27] plana. omnia. comparat , omnem 
Kectam hujus, rectis omnibus alterius; 
Quin et ubi innumeras (28) aperit progreffio partes, 
Continuo feriem diminuente logo, 
Non- 
ex alia non totidem: [18] prixaum (uadet. perpetua correfpondentia eujufois radice 


€ur2 fuo quadrato vel cubo, (1o) fecundum cvincitob[ervatio, quód oper numeri 
funt radices, non omnes vero quadrati (unt , aut cubic, quoruva tanto pi vtor ell in 
frequentia, quantó mazis ab unitate ad altiores numeros a[cendimus : Exbine dubi. 
zat Galilaus (10) annon , potiufquim in Multitudine , quarenda frt Infiniti e[eytia 
in Unitate (11) qua fibimet quadratum , cubus , et qualibet [vi ipfius potefias eft, 
Im fu[bicatur (21) titulos agualis , Q9* inaqu uis on babere locum, ubi. fermo. fit 
de Infinitit. (13) Pofl velligin Galilat, qui methodi Iadiotfibiltsm fpecimen dederat 
Dial. 1. cit, ubi de cylindro per bemifpherium excavato , et: Dial. 2. in comparatione 
fpatii motu accelerato , (&* aquabilt eodem tempore confetii , venifte vifus efl (14) Iu- 
diutjfibilium Geometria Autlor (15) Bonaventura Cavallerius Medzolanenfrs , out locit 
[26] folida ex infinitir fuperficicbus , C fuperficies ex infinitis lineis contextas. (up- 
ponat , tamen [27] docet omnia. indiviübilia wuniu« figura. omnibus alterius confer. 
ve, opanta fryaul plana in folidis , et ownes lineae in. fuperficiebus comparans. Infu- 
jer (28). Infinitos terminos. coptinah decrefcenter, nedum 9 vagtione: quadvupla 
(219) «t 


Prxludium. 
Non modo &ü quadrupla eft ( 25) Siculiut doctrina Ma- 
Prodidit, at quevis regnet in his ratio, | giftri 
Ad. cettosfemper docuit reftringere fines,,(30)..- 
Notaque congeries. integra facta fuit. 
Flexilibus rectis (31) id. F'oneréllius ( 32) inde 
Gregorius [33] variis expofuere modis. 
Quodque fidé fuperat , folidum (3 4] prior.illerotundá, 
Infinita acies cujus hyperbolica eft, 
Mole fua oftendit finito aequale (35) cylindro ; 
Qui à centro ad folidi pertinet. ufque bafim. 
Inde alii (36) innumeras planas , folida(que figuras - 
[Slustus (377) hosinter; (38) Cratgius, (39) Hugentus] 
Quamvis in 1mmenfum quevis fe extenderet axem; 
Ad cert fpatii figna venire jubent. n" 
ur- 


' (ào) ut dudum Arcbimedes offendit loc. cit. fed in qualibet geometrica progreffione proce- 
 Herent, idem Cavallerius (apud Torricell, De Dimenf. Parab. Scbol pofl Lemm. X XV 1I.) 
im: unam fuyamam (30) collzgere docuit , quam demonflrat aqualem tertia proport1o- 
nali pof! primam differentiam ,Q&* primam magnitudinenr.Id verb( 31) per flexilinea 
rettarum [ibi alternatim parallellarum triamywlo infcripta elegantius, probuvit idem 
(32) Evangelifta Torricellius Faventinus.M. D. Etbruria Radio Io an- 
zum MDCXLIV, quod et? alris mollis exibust*Gregorlus à ScVincentio.Soc.fefu an- 
20 MDCXLVII, lib. 2. De Circuli Ouádratura . (34) ]ucundum vero , ac pene tum. 
temporis incredibile fpettaculum, Geometris prabuit Torricellius , Solidum nempe acu- 
tum byperbokcum infinità longum, ab byperbola circa afymptoton comver[a genitum, 
quod (35) oflendit &quale finito. cylindro -eidénz baff- adiucenti , (uaque altitudine ad 
ufque centrum byperbola extenfo , quem gignit vetlangulum afymptotico [patio in[cri- 
ptum in eadem converftone, (35) Alii*deinceps , pofi! Torricellium , figuras infinstà 
longa: , tam planas , quàm folidas metiri auft funt , quos longum c[fet enumerare , 
Ut funt l(Xac Barrovius 22 lec? Geopz. Joannes Ceva i» Geometria Motus ;. Petrus 
Nicolas Soc; Jefu. Im Exercit: Geormetr. Antonius. Lalovera Soc. Je(u De. Cycloide, 
Petrus Fermat Opufr. pollbum. Jacobus Gregorius 7 Geometria part. univerf. Da- 
vid Gregorius ;» Exe e. Geom, Georgius. Cheynaus iu Metbod. Fluxionum Qc. tves 
autem [olos carminis opportunitas exprimere conceffit , (37) Renatum Francifcum., 
Slufium ;2 Mrfcellan.(38) Joannem Craigium zz.metbod. quadrand: figur.(30) Chri- 
ftianum Hugenium , 2. quo et. Ciffoidis Dioclea dimenftonens babemus apud VVal- 
Hffumm 12 Scbol. prop. X XIX. cap, V. Mechantca, à Spatis. Ligaritbmici men([urara 
ad calcem Diatriba de cau[a gravit. indicatam ,quam nos in. Hugenianis , cum ex-. 


tenfiose ad. Logaritbuzicas alttorum graduum, (* multis id genus aliis, demonftra- 
, vimus 


6. Poeticum 
Rurfus arithmeticas feries quoque Mengolus (40) offert, 
.— Quarum finis abeft , integra fumma datur; 
Unum ubi dividitur (41) cunctis quadnifve, cubifve, 
Omnibus aut planis , aut folidis numeris ; 
Quamiibet excedit fed tunc progreffhio metam, 
Cà ratio (42) harmonica eft;que fua membra fecat. 
Altiüs at penctrans pelagi tam grandis abyffum 
Auctor inexhauftz [43] Vallis Arithmeticz 
ExInfinttis143] PLUSQUAM - INFINITA recenfet, 
 Frgraduum feries fupputat innumeras. 
, Nafci:ur hine varius rérum ordo (45) fine carentum, 
." ^ Horret inacce(Tas meris ttupefacta vias. 
Nec fatis : 1n fummé exiguis difcrimima (46) Neto» 
Fermé eadem reperit, (47). Leibnttiifque fimul i: 
yel | Ille 


qnur.(40) Simile quid in fratlionibus numericis infinitis exbibuit Petrus Mengolus 
Jononienfis1n Quadraturis aritbmeticts, earum (fummam accurate colligens , € fint- 
84m.effe offenden* ,, (41) quoties unitas denominatur , yel omnibus numeris qua- 


£f:i0X s X ' à x. : 
datit,ut e — — — G'e. [qug feries minor eff 3 ) vel omnibus cubis,ut 
4 9 25 36 à 
3. 5. 3 ; 21 20 NS : : : 
erp ic (rv. (qua manor invenitur. E ) vel omuibus planis numeris , ex du- 
zr? 604. i 
t à T B oua fo. X : 
£l. dicoruna. quorunzvis proximorum geuitis , ut — rrlcar Ce. ( qua praeife 
| t z IL 20 
Aquatur x. ) vel omnibus Solidis ex duclu quorumvis trium fibi fucecdentium pro- 


| sw. ; 2 I PIS a 
dudit, ut — PON (re. ( qua praezià. adaquat. —. ) Mt vero infinitam effe fum- 
24 60 


] , : nis 
mam .eflendens j [42] wh progrefffone bavmonica fratlzones decrefcunt , ut — — 
£1'3 


ie Gc... 4t. (42) Joannes V Vallis Geom. Profeffor Savilianus Oxonii in Aritb- 
: 


! DTE Infinitorum (44) Spatia Plufquam - Infinita et/ayo commemorat prop. 104. C* 
105g. qua ftilicet: infinities fuperant areas jam infinitas ; unde. (45) patet , eodem. 
gure [patia vur(us infaitier majora z[demmet plufquam infinitis excogitari poffe , ce 
adbuc alia, « quibus bge sp(m rurfus infintties fuperentur, (5 1ta. deinceps ftne limite 
ad alia altioris ordemzs infimita. progredzomdo.. Simuliter (46) Ifaac Nevton Eques 
Auratus eundem: progreffupo in Infimté parvis proponit, quibus alia infinitzes mino- 
Ya [rnt ,atque 1ta porro, neque novit natura. limitem , t. ipfe ait im. Schol. Lem, XI. 
forum. Principiorum Matbem. Pbilof. Et fFratle quid (47) Godefridus rv ER: 
Leib- 


Praxludium. 
llle tamen fluxus [48] vocat , & momenta fluentum 
Quantorum punctis (49) indicat impofitis 5 
Quartam hic (50) litterulam adüciens ad fymbola rerü, 
Queis differre videt proxima quxque, notat. 
Naturz hinc fecreta patent (5.1) tnyfleria utrique, , 
Majus et à parvis;maxima lumen;habent. | ^—— 
Namque Catenarum 5 2] flexus , & Elafmatis (5 3) arc; 
Quemve finum pandant (54) turgida V.ela notis: 
Semita quz gravium fit [5 5] I(ochrona fponte cadentü; 
Ec 363 Brachyftochronas difcimus inde vias. 
Prodit & hinc ($7) varii moderatrix Regula motus; : 
c Et vam (58) centrifugá ( $9) centripetamq; regens : 
INec later illa dies , (60) breviora crepufcula cui funt; 
Nec jminimü obfiftat cui. mare ,[6.1] formaratis ; 
'Ciaclib IS 


Leibnitzius excogitavit, cum boc difeyimine , guod Nevton quantitates. infinito exi- 
guas (48) 'Fluxiones vocat , feu Momenta , aut. momentanem incrementa , vel de- 
crementà quantitatum , quas Fluentes , zdefl continua fucceffona cre[centes , aut de- 
crefcentes concipit : eaque fluxiones (49) punito ad. vei fluentzs: f(ymbolum fuperim- 


poftto. deffgnat., ut fü fluens fet x vel y ,f'uxiones earum. [rnt x(& y. 4t Leibnitz 
(50) addit litteram quartam,feu charazterillicam d,nam bus particulas infinite pay- 
vai Dafferentias. vocat ,2t24ue- sp[arum x , Cà y differentia. notantur per d x , e$? 


dy ; gun er ulteriores flusionum fluxicner duplici puntlo smpofíto.per. x e$ y indi- 
cat ille,per gesotoatunm d exprimit ifle, ut. dd x, d diy; atque tta muliszplicando pun- 
G tino , vel caratteritiicum cgtera quantitates ínfinitó parva altiorum. graduum de- 
notantur (31) Multa binc Phbyftcomatbenzatica Problemata , Veterum Metbodo imper- 
via , foluta funt : Nempe (51) Curva Catenaria , few funicularia , quam catena (uf- 
penfe «smulantur , (53) Curva EMaftica guam lanzina Elaterum [e evoluentzupo de- 
fignant , (54) Curou Velaria, in quam tumida vela: frÁmuantur (55) Curva Ifochro- 
na per quam grave de(cendens egvaliter ,, aqualt tempore ,, ad. datum puntium ac- 
cedit , (55) Curva Brachyftochrona , frve celerrimt de(cenfus gravium ex datopun- 
Go ad datum puntlum ; Item (57) Regule motuum, utcunque vario velocitatis 1n- 
cremento, aut decremento procedentium , (58) Leger quoque: Vis centrifuge, boc eff 
conatus 3 centro vecedendi 1m qualibet curva , quam mobile: defcribat , 9" [$9] Vis 
centripetze /fve impetus urgentis yobile in. aliquod centrum , quacunque:proportione 
variari fupponatur 1n acceffu , aut veceffu à tale centro (quarum virium utramque 
generali nomine Virium centralium vcomprebendit Cl. Varignonius in. ACkis | Acade- 
nua Regia, ubi praeclara multa de bis, €6* de motuum Regulis oflendit ) [60] Dies 
quoque breviffrmi , [cu Minimi crepufculi determinata , itemque (61) figura Navi- 
gi 
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Caárvarumque licet (62) menfuras nofle, (6 3) recur(us, 
(64) Flexus65) Cotactus ye Ofcula,«2 Centra s ;Focos. 
Signaque in his radi que lambant (69) cauflica, dum lux 
- Sive refraGta fubit , five reflexa redit; 
Et quacunque bafi fubnixa figura rotetur , 
Quas: gignat panctum mobile [70] Cycloidas ; 
Tum qux fe evo'uens, [7 1) pott fe veftigia linquat , 
(o Dim curva amplexus defert ipfa fuos : 
Et qiidquid (7 2) Berzulliadum par nobile fratrum , 
"Autr73]Hofpitalius , (774) T fchyrnbusius, U] 5) Factus 
Inferüere tuis;:celeberrima (76): Lypfía , m Aus , 
Dum methodi illuftrant dozmata prima novz. 
Litmitis expertum quantorum Analyíta (77) repugnat 
. Used INievuentitius , nec fatis Mta probat; 
Omné eteni augmentü [78 ;etgraduü difcrimina quegi 
^CEx Infinito. reicienda putat ; | 
| Re- 


41i Minima refiftentie nter omnia , qua in-eodem fluido moveantur (62) Curva- 
rum rectificatio , €29* arearura ab i115 eompreben[arum dimenfto (65) Puncta rever- 
fonum ,;7n quibus curva aliquot retorquentur 1n ea[dem partes , unde venerant (64) 
Flexus contrarii, ub; ? concavis convexe fiunt (65) Tangentes cufufots curva 1ma- 
gmnabilis [66] Circuli ofculantes , ;defl »zaximi , qui ad datum punclum curva in- 
Jeribi poffint. (67) Centra varia , ex quibus curoe deferibi poffunt ope filorum , (68) 
Foci tum indrvifibiles , tum lineares earundem curvarum . (69) Curve Caufticx five 
ex reflexione , froe ex refratiione vadioruma lucis progentta , quas fcilicet iidem va- 
dii perpetwà sangunt . (70) Cycloides orta ex quavis curva fuper quamlibet aliam 
rotata ; Item (71) Curve ex Evolutione fili aliam curvam circunplettentis , more 
Hüugeniano, generata (5c. (72) Joannes , ($*. Jacobus Bernoullii frazres ,. ;!le Cbro- 
ning&, bic Bafilea Matbem. Frofeffores longe clariffmi. (73) Guglielmus Francit- 
cas Marehio de Hofpitalio /s/tgnzs Geometra, qui metboduto infinite parvorum precla- 
ra Analyfr Des infimment petits z//uflravit. (74) Ehrenfridus V Valtherus de Tích yr- 
nhaufen celeberrigous. Mathematicus , auctor Medicing mentis (9 corporis , atque za- 
gentium Vatvorum Causlicorum 1mventor. (75) D. Facio De Duilliers (76). Acta. 
Eruditorum Lypfix ab 4220 16821. (9 deinceps publicata , im quibus alza complura 
buc pertinentza. occurrunt , qua , brevitati [ludentes , omittzmus , cm badlenus. ad- 
ducta ,-comrzendando metbod: bujus pretio, abunde [uffiriant (77) .4t Bernardus 
Niüeuventut £2 A»alyfi Infinttoruo2 auzo MDCVC. edita bunc ulteriorem im infizi- 
12 pavosu progreftma veucu Q9" zmprobat.(03) Nar Infjito quidpiam addi jo[le ne- 
gat , 
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Rerum-etiá minima (79) admittit, qux prima vocantur, 
(3oj Decrementa fed his ulteriora hegat. 
At tu, (81) Antennoréx mox Palladis ornamentum , 
[32] Herimanze huic caufe porrigis ultor opera, 
Et repeuta (83) Viri eximii argumenta refellens , 
Magna et 'arva[8 4j omnes cogis habere gradus. 
Sola$3) Vartgnouii PLUSQU AM-INFINIT Á morátur, | 
Quz fpatis tribuit allis hyperboltcis . 
Ille etenim (86)abfurdà quiddá , atque affine Chymere 
Sub tam magnifica voce latere putat. 
Tu quoque derides nomen tam grande (87) Tarenti, 
Et Geometrarum 2 claffe [88] valere jubes. 
S1 tamen afpiret coeptis fortuna fecundis , | 
Et regat hzc trepidum lubrica arena pedem , 
Dogmata [89] ZVall;i/ per me inconcufza manebunt, 
Stabit hyperbolicis (90) multiplus ordo locis. 
Parvorum tamen omne genus,[o 1] variafque deinceps 
Magnorum claffes,ante referre juvat , lon- 


gat , ac quadratum , cubum , catevofque gradus Infiniti numeri vcfptat t79) undcez 
€9* confequenter , primas quidem differentias , feu partes infinitefimas primi. gradus 
adpittit , fed (80) ulteriorem. differentiationem , idefl fecundus , ac. tertias dijfe- 
rentias procul ablegamdas cenfet. 4t (81) qui mune Urbis Patavina ab Antennore 
fundata Catbedram Matbematicam weoderatur (81) Jacobus Hermannus Ezffleen/fs, 
variis geometricis Speciminibus in Adis Lypfia , && in. Epbemeridións Pariffenfiüns, 
fuo merito , celebratus , calculi infiniteffmalis caufam ultus eft, $* [83] Iibro, zd- 
verfus Confflerationes [ecundas Nieowentytiz , anno 1700 Baflea prongw*oato, (84) 
&d omnem dignitatem evebi poffe tum. infinttà magnas , tum rnfinità paroas quan- 
titates. offendit . (8$) Serupulum tamen intecere D. Varignonio Spatzz Plüfquam. 
Infinita, qug PV'alliffus zater byperbolas altioris gradus agnovit; bec Jfrquntes (85) me[- 
cioquid contraditlionis involvere Varigmonius credidit : Un plusque infim , 7mquit 
im monumentis Acad, Regia anni 1706. m'a toujour paru' renfernier une contra- 
diction (87) Sed et D. Parent part. 3. Difquif. Pbyf. & Matbem. novam banc 
Plufquam Infinitorum dezominationem 4 Geometris exulare cupit : cel etant , adieü 
nos plus qu' Infinis. Deo tamen au[pice (385) Doctrinam VVallifti boc in propofito vin- 
dicandam [ufcipiemnus , (& [00] multiplicem illum Infinitorum ordinem in ibhs by- 
pertolis, quas VVallifrus confideravit, neceffavi» admittendum. demonfrabimus : ai- 
que bic precipuus erit noflra bujus traclatlionis (copus, (o) taimetfi,ad uberrorem [fcien- 
ham , multo generalius boc ipfum argumentum De Infinitis Infinitorum , & Inünie 
| . Par- 
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Fontibus (92) e propriis fluat ut tam nobile Verum, 
Atque hauítu recreet liberiore fitm. 

Hinc lux [93] ubertor, vis firmior, amplior ufus 

.. Accedit methodis , prxfidiumque novis. 

Nec jam defpicies , (94) quód tangens fuppleat arcus , 
Aut curvx areole Zonüla recta vicem, 

Et laterum innumera ferie (95) polygonon habebis, 
Flexa ubi continuum linea ducit iter : 

Plurimaque (96) in Phyficis rerum miracula diíces , 

 Invenient certam jam paradoxa fidem: 

Totü Animal minim! ut tegit ovi anguíta (97) cicatrix , 
Integra ut exiguo in femine Planta latet. 

Explicat implicitas (98)tantüm generatio partes , 
AuCtio diftendit, perficit, ornat opus: 

Nec, qux fuccedunt prifcis (99] nova femina, terrent, 
Dum renovant fructus tempus in omne fuos. 

Nam fumme exiguis ( 100) finefine minora, per omnes, 
Ad fenfum veniunt, ducta fubinde gradus. 

Increpat infueti (ed Apollo carminis aufum, 
Noftra jubens, pofita, fumere figna , chely. 


. nu CO OA Ce . Nd B . 4 i 
contentir latent cam fuis infinities adbuc minoribus [evotuulis . continentibus plantulas 
alias snfiiities minores , atque itan infutum . | e EX- 
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 CONTROVERSIA 


Circa magnitudines Plufquam - sufimitas ,| que. prefcutis 
iracfatus editioni prebuit. occafionem. 
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Em Eleberrima eft fpatiorum plufquam infi 
nitorum , qux in hyperbobs altiorum.» 
graduum fupra Apollonianam , ad alte- 
ram aíymptoton remanent ,confideratio. 
Hanc denominationem jllis inditam vo- 
luitante omnes alios Cl. V Valh(ius Zirzzb- 
EI pet. lnfinit. prop. 104. 103. c. &* i2 Me- 
eban. cap. A4. prop. 7. Quod ipfum & nos, Hugentan. cap. 4. 
3. 12. ab eodem VVallifio optime obfeivatum tradidimus, 
& poteft ex his,quz sbidem cap. 8. n. 11. generatim olten- 
dimus, facillime demonftrari. 
B2 Ni- 
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Nimirum ex ibi dictis patet , quód (i inter afy mptotos 
A C,CB fit hyperbola Apolloniana A g D G B, cujus 
nempe ea fit proprietas, üt ratio quarumvis ordinatarum 
DK, GE, fit xqualis rationi ábfciffauum à centro reci. 
proc? fumptáarum EC, CK , ^ x 
erit fpatiuin poft quamlibet A ———*——- 
ordinatam D K, afympto- LAM 
to K B, & curva DG B in- 
definite productis interjec-' 
tüm ,, magnitudinis. abfolu-. 
té infinitz, quippe qux ad . 
infcriptum  parallelogram- 
mumCKDNerntutrado, 
que ratio eft infini magná, ^ 
s màjor qualibet affgna- ^ 

ili. 

Sinautemtalishyperbola ||... 
AhIDLHRB iifdem alyme 4. suus 
p'*otis per idem punctum D j SOT RM 
anfcribatur , cujus ordinata- 
rum D K,H E ratiofit duplicata rationis abíciffarum reci- 
proce fumptarum EC, CK : nempe cujus ordinatz fint ut 
- quadrata di&arum diftantiarü reciproce accepta : tunc fpa- 
tium poft ordinatam K D', afymptoto K B ,et curva DH E 
ad partes B infinite productis interie&um , pr&cisé 2qua- 
bitur eidem parallelogtammo CK D N , quippe ad illud 
erit ut : ad r.. Et fi ordinatarum ratio reciprocz ratio- 
nis abícifsarum triplicata foret, adeóut ille harum cubis 
é contrario refponderent , haberetur hyperbolicum fpa- 
tium poft ordinatam K D fimiliter ad partes B in infini- 
tüm excurrens, fubduplü'ejufdern parallelogrammi CK D N. 
Atque ubi ordinatarum ratio reciprocx abícrfsarurh ratio- 
nis quadruplicata foret, prodiret fpatium illud. hyperbo- 
licum fubtriplum hujus parallelogrammi , atque ita :n re- 
liquis procedendo. | Adco 


Controverfix. I3 
Adeout generatim (i ratio ordinatarum fit ad recipro- 
cam rationem abfciffarum, ut x ad y ( vel, quod eódem 
redit, fi ordinatarum poteftates , ab exponente y denomi- 
natz , refpondeant reciproce poteftatibus abícifsarum ab 
exponente x indicatis ) femper fpatium hyperbolicum poft 
unam ordinatam , afymptoto et curvz in infinitum pro- 
du&is intertedum , reperiatur effe ad infcriptum paralle- 
logrammum , ut yad x —y: Sic enim in prima Hyperbo- 
la Apolloniana, ubi utraque ratio, taim ordinatarum ,quá 
reciproca abícifsarum, zquatur, adeoque yad x eft ut x ad r,, 
erit fpatium hyperbolicum ad parallelogrammum , ut. t 
ad 1 — r, fiveut 1ado . [n fecunda hyperbola, in qua. 
prima ratio eft duplicata fecundz, fiet x ad. y ut 2 ad r, 
& proinde ratio Ípatii hyperbolici ad parallelogrammum, 
ut t ad 2 —- 1 five ut 1 ad 1. Ubi veró prima ratio fit tri- 
plicata fecundz , adeó ut y manente 1 , x evadat 5 erit 
4patium ad parallelogrammum ut z,ad 3 — 1, five ut 1 ad 
2 atque ita deinceps. | 
&deóque cüm hzc lex femper obtineat, utpoté funda- 
tà in ratione fubtangentium , qux femper funt ad diftan- 
tias ordinatarum a centro, ut éxponens poteftatis ordina- 
tarum 5 ad exponentem poteftatis abíciffarum x ( five ut 
harum ratio: ad rationem illarum ) per dicta Hugeniano- 
rum cap. 7.4.9. confeqnens eft , ut in hyperbolis Af DEB , 
fi vicevería abfcifsarum EC, CK ratio duplicata, auttri« 
plicata fuerit reciproce rationis ordinatarum K D, EF, 
utpote fi harum quadrata, vel cubi &c. fint reciproce ut 
difrantiz earundem à communi centro ( quod in iifdem- 
met hyperbolis fupra confideratis evenit, fi modó ad al- 
teram afymptoton referantur, ut diíftantiz in ordinatas, 
& ordinate in diftantias mutentur , adeoque y. ad: x fit ut 
z ad r, vel ut 3 ad 1, &c. etiam ratio hyperbolici fpa- 
tii poft unam ex diGis ordinatis justa fuam afymptoton,,. 
cum ipfa'curva, infinit& productam extenfi , ad RUN 
| pazal- 
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pa:allelogrammum erit , ut y ad x — y hoc eftut à ad 1 — : 
( nempe ut 2 ad — 1, five ut xad — —); vel üt 3ad 1 — 3 


(ideft ut ; ad — 2, five ut.1 ad — -)& fic de aliis; que 


ratio cüm. major fit ratione 1 ad o( ob confequens minus , 
quàm o ) fitque 1 ad o ratio fimpliciter infinita, conftat 
majorem rationem fpatiorum , dequibus loquimur, ad in- 
fcripta parallelogramma effe pl«/gmàm zsfimittam ; & ideó 
dicta fpatia meritó à Cl. VValhfio p/ujguamfiuzz nomine 
fuiffe appellata. 

Nuperrimé tamen fcrupulum fuper his in Gallia fub. 
ortum intellesimus ; Nam anno 13500 D. Carrie zz szetbo- 
do men|ure fuperficierum c. fec. 1. coroll. prop. 23. cm.» 
intulifflet , fpatia hyperbolica , quorum 1ndex poteftatis 
ordinatarum rm bt minor unitate accepta pro exponente dif. 
tantiarum a centro , effe pluf[quam . isfiuzta : in margine mo- 
nuit , fe ita appellaffe, ne à communi, & vulgari loquen- 
di modo recederet , cxterüm à nonnemineopportunam rei 
hujus explicationem propediem expectandam: c eff posr 
parler le laugage ordinaire , que 4e me [ers dm mot de plus qu'in- 
fini. Uze per[oune dort nous donzer. au premser Jour un éclairesffe- 
nent fur cette matiere . | 
— Tum anno 1505 D. Parent ;» Difauifrt. Pbyf. é» Ma- 
3bem. £om. 1. part. 3. pag. 552. hunc ipfum locum D. Carré 
ad cenfuram vocans , poftquàm ejus calculum reformare, 
aggreffus eft, noftrum hoc plufquam infinitorum genus, 
per jocum , valere jubet: cela éraut , adieu nos plus. qu' sufinis: 
& velut xgi? tulerit vel denominationem illam, quafi z- 
£à "Jurpatam ,à D. Carré indicari, quam , utcunque magni- 
ficam , novam tamen, aut faltem inutilem effe fibi períua- 
det , hzc fubdit : Mais. quelle. utzlztó. tirerons uous. de. ces 
grande G*. nouveaux. termes , qu' on nous donne pomr des termes 
EYLUtaux ? | 
| Tan- 


- 
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Tandem anno 1:706 Cl. Varignonius exprefse V Valli- 
fium hac in re fibi confutandum propofuit /z Momuuz. 
Phyf. &' Matbem. Regia. Academia Parifenfis die tertia. Fe- 
brnarit eju[deua anui : Poftquàm enim retuliffet , laudatum 
Scriptorem Anglum, dum fpatia, qux hyperbolis, & ipía- 
rum afymptotis interiiciuntur , ad menfuram vocat, ob 
dimenfionem quorundam éx his. fpatiis per negativas ma- 
gnitudines expreffam , eadem p/sfguàm £2f/utta credidiffe , 
fubdit: ,, fibi magnitudinem pluíquam infinitam nefcio 
quid cnotradictionis femper includere vifam fuiffe ; un- 
de ad inquirendam mylfterii hujus enodationem excita- 
tum effe: atque omne myfterium evanefcere debere confi- 
dit, ubi oftenderit, Authoris hujus expreffionem pro fpa- 
tio plufquam infinito, ne quidem fpatio fimpliciter utcun- 
que infinito competere ,. fed tantüm finito, quod quidem 
fpatium vere infinitum ad alteram partem refiduum com- 
pleat ; adeóque hyperbolas cum afymptotis fuis non com- 
prehendere fpatia plufquam infinita, ut Author ille con- 
tendebat: atque hanc demum. effe. explicationem. illam , 
quam D. Carré in fuo.Libro de Calculo. integrali fuper 
hac materia prodituram ( ante fex annos fcilicet ) promi- 
ferat ,, En ejus verba ,, uti habentur in didis Academix 
monumentis anni.1706. pag. 15. editionis Amftelzdamenfis. 
Moufieur V Vallis. cberchant. la suc[ure des Efpaces reufermezg par 
des byperboles , & lenrs a[ymptotes , * aiant. tronvvà. pour V ex- 
preffton de quelques. uns. de. ces: Efpaces des graudeurs negatives , 
a eri qu'ils étorent plus qu' anfims. Mass comme uu plus qu zn- 
fini sm! a toijour. parti veufermer sue. contraditlzon , cela iw" a dée- 
zerminó à ebercher le dénonement de ce suyflere, qui ceffera d' en 
tre t, dés que 4 aurai fait vorr que ce que cet Auteur. preud. 
posr Ülexpre[]j0n. d' un. E[pace plus.qu' sufimi , wi eft pas; méme, 
celle d' un infini , mass [eulement d un. Efpace fini; qui e$1 à la 
verità le complement d' um E[pace enfros ; &' qu aufi les byper- 
boles, * leurs a[ymptotes ue renferumnt. port. d Efpaces plns 

qu 1H. 
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qu infinis , comme cet Autem T a pretendu. C'eft là V eclaircif. 
fement qui a tà promis dats le Lrure. de M. Carré [nr le Cal- 
eul Integral. nt 
. "Hinc poft traditam doctrinam fuam de quantitatibus 
negativis, non magnitudinem plufquam infinitam in hoc 
propofito denotantibus, fed prorfus fimtam , ad partes ta- 
men contrarias de more accipiendam, concludit. ,, Tan- 
tum abeffe, ut hyperbolx altioris ordinis fupra Apollo- 
nianam fpatium plufquam infinitum comprehendant , quód 
potius ipfius Apollonianz hyperbolz fpatium ceníeri pof- 
fit magis infinitum fpatio ab aliis comprehenfo , quippe; 
illud ex .ut:aque parte , hoc veró ab una dumtaxat parte 
infinitum deprehenditur ,, ait enim: D'oz lon vost. 45e, 
P efpace AC BG A ( hyperbolz nimirum ordinariz in fu. 
periori f.gura ) doit éire dafemi de part ( d' antre y & par con- 
ségnetit. plus sufina| ponr asufi dire que les précédens ACBBFA, 
€ ACBBHA ( aliatum nempe hyperbolarum ) 44 oz, 
voient de vot ue T étre , que par. chàcum. um cóté . Douc 4| s en 
fat baen qui ils ne di plus qui anfris. 
. A Nos autem CI. VVallifii doctrinam, & expreffionem.s 
vindicantes , oftendemus , revera hyperbolas altioris ordi- 
nis fupra Apollonianam, ex una parte licet finitum fpa- 
tium comprehendant, ex alia tamen ufqueadeó fpatium.; 
plufquam infinitum contimere, ut etiam infinities majus 
fit fpatio ab Apolloniana hyperbola contento : adeóut 
fpatium Apollonianz hyperbolz,licet utraque ex parte, 
jam infinitam , quantumvis adhuc multiplicatum, femper 
minus o(tendatur quovis fpatio ad unam afymptoti partem 
ab altioribus illis hyperbolis contento, & qualibet etiam 
aliquota ipfivs parte: ac demum ita comparari debere fpa- 
tium infinitum hyperbolz Apollonianx ad ea fpatia, qux 
ab altioribus comprehenduntur, ut quxdam finita quanti- 
tas ad infinitam , vel ut e ad 1. Ufque adeó verum eft, 
fpátia illa plufquarmn infinita cenferi debere, & V Vallifia- 
nam 


Controverfic. r7 


sam illam denominationem , velut optimo fundamento: 
nixam fabfittere, meritóque adhuc ab omnibus cffe reti- 
nendam. ) 

Enimueró hoc ipfum, quod nos de fpatiis illis hyperbo. 
licis demonttraturos recepimus , fuf&cere, atque illod unf 
requiri, ut fpatium quoddam pluíquam infinitum habeatur, 
faffus ett Auctor Hi&orix ejufdem Academie Regix anni 
1706 in hujufmet controveríz enarratione , & Varigno- 
nianz diífertationis recenfione , optime animadvertens : 
,; Plufquam infinitam non ceníeri magnitudinem ,quz alia 
infinita utcunque (it major, càüm infinitz magnitudines, 
juxta quorumvis numerorum rationem, alix aliis majores, 
aut minores effe potfint ,abíque eo quód ordinem infinito- 
rum excedant , perinde ac finitx quantitates juxta. quam- 
vis rationem auctz , vel imminutz , finitorum ordinem.» 
non tranícendunt ; fed illas plufquam infinitas magnitu- 
dines demum ceníendas, qux ab infinitorum ordine emer- 
gentes , ad ordinem fuperiorem fuerint elevatz , ut acci- 
dit finitis magnitudinibus, ubi ad ordinem infinitorum.s 
tranfierint. ,, En 1pfa eloquentitfima verba Hiftorici prz- 
laudati pag. 6o. Batavz editionis: Car ce qu' om nomme ici 
plus qu'sufins , ce n' eft. pas uue grandenr enfinie plus grande qu'une 
autre infinze ; les grandenrs 14fimes. peuvent. étre plus grandes:on 
plus petites les unes que les autres, felom tous les rapports pof[r- 
bles des nombres , & cela [aus fortir de l'ordre de. V znfini , de, 
meme que les graudeurs fontes. ne. forteut pas de l' ordre. du fri 
pour. varier eutr! elles felon tons ces rapports. Mats ce qu' ob en- 
tend par des grandeurs plus. qu' iufimtes , ce [ont des graudenrs qui 
ezant forties de l'ordre de l'sufimi dorvent. $ elever: à um ordre; 
fuperzeur , cowane fouz les grandeurs finies: lor[qu elles paffeut. à 
/' ordre de I infini. 

Idipfum & Auctor Diarii Parifienfis zs fuplemento | ulttwii 
Februari: 1708, hanc hiftoriam, & controverfiam recenfens, 
repetit totidem pene sq deinde adicit, Quód f piuf: 

quzian 
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quàm infinite magnitudines admittantur, ordo quidam » 
altior ipfomet 1nfinito. erit excogirandus , atque inducen- 
dum , non. modó: unum infinitum. fimpliciter alio majus ,, 
fed genus quoddam maguitudinum, qux Infiniti ordinem 
prxtergreffxz: ad. fuperiorem alium ordinem: eleventur ,, 57 
ce , qu'on appelle dans: cet: article Grandeurs. plus. qu'infinies, 
avoit lzen , 11 faudroit veconnottre. m ordre plus eleruà que. celuz 
de l' infini , &* admettre uon. pas ffplement nn snfius plus grand 
qu'un autre , mais des Graudeurs. [orttes de l'ordre. de. D nfins ,. 
Qe elecoces à um ordre. [uperieur Tum. notabilem hanc animad- 
verfionem. fubiicit , qua ,, nori. omnino reiiciendas. pluf- 
quàm. infinitas. magnitudines ( adeóque nullam contradi- 
Gionem , qualem. in. ipfis Varignonius fingit, abíoluté in- 
volvere.) ex Geometriz. tranícendentis principiis, varios. 
infinitorum ordines agnoícentis, aperte innuit: verüm. in 
boc fpeciali: propofito. hyperbolarum V Vallifii , omne pluf- 
quam infinitum; jure à. Varignonio reiici. ftatuit, quippe 
illarum expreffio à V Vallifio adducta, ne quidem pro fim- 
pliciter infinito,( nedum non pro plufquam infinito) fed: 
pure finito fpatio fuerat accipienda ,, Quand les prinespes de: 
la. Geometrie, tran[cendante ve permettrorent pas de rejetter abo: 
lument l'idée. de. differens ordres d' sufinee ,/.M. Varsguon-anrott 
tomjours rat[om de la vejetter dans la quefliom prefcnte . E& enef- 
fet iU fait voir , que ce que- M. VValGs a pris pour l'expreffrow" 
d'un e[pace plus. qu sufius, m' eff pas vieme I expre[fIon: d'sm- e[- 
pace 1ufini y l'efpace exprimà etant: pevcement. fins. : 

Me igitur operz pretium facturum. exiftimavi ,. (1 rem.» 
ipfam altiüs. repetens., varios tam Infrmitorum:, tum: infi 
nité parvorum ordines; quos. profundior Geometria, quz 
nunc temporis. in. ufu. eft , ac per 1nfinité exigua megnitu- 
dinum elementa procedere folet , ex omnium: fermé: Geo- 
metrarum , qui. ejus. principia. deguftaverint , confeffione ». 
agnofcere-neceffarió debet , demonítrare, & quàm. diluci- 
dé fieri poterityexponere aggrederer , fpeciatim vero: Hy- 

JP per- 
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perbolarum VValhéi plufquam eufiaztarum non. unam , fed 
multiplicem puré geometricam. demonftrationem in me- 
diumafferrem , quz nullis Calculi ambagibus imponere. 
cuiquam polhrt, nullfque cavillationum technis eludi: 
adeóut non magis excipere queat Varignonius , expref. 
fionem horum fpatiorum invertendam, et ad aliam por. 
tem, negativo in politivum. tranfeunte , ac plufquàm in. 
finito in pure finitum. converío, effe fumendam, quàm fi 
contenderet , quz de Triapgulis oftendit Euclides , effe 
de Circulis , aut Parallelogrammis intelligenda. 

Veniam , ut fpero , dabit conatibus noftris Cl. Varigno- 
nius, cujus przclariffimx famz, quam fibi tot mechanicis, 
ac geometricis , & analyticis egregiis fpeciminibus , imnior- 
tali. plané memoria digniffimis , peperit, nihil idcirco: de- 
tractum volo , dum OCollegz nottri VVallifiü honorem, & 
Illuftriffimz Regix Societatis noftrx Decus , ac Veritatis 
ipfius pretium hac in parte vindicare contendo: fimulque 
tum. ipfe, tum profundiores alii. Geometrg permittent , ut 
me vel Ty:onum captui accomodans, doctrinam hanc mi- 
nutiffimé exponam, ea ipía, quz tamquam vulgatiffirtiaz 
habentur , ex fuis velut principiis exa&ié demonttrans , ne 
quid fortafíis obrepat, quod minüs atfuetis ad hxc profun- 
diora Mathefeos myfteria mentibus ullam falfitatis fufpi- 
cionem poffit ingerere ; liberum enim cuilibet faturumiérit, 
ut ea quz facillima, & (ibi notif(ima funt, ftatins tranfi- 
liat, atque in his dumtaxat , qux propofite./ controverfix 
puncü propiüs concernunt, examinandis , tempus infumat. 

Hortandus interim mihi eft Lector Geometra , ne inter 
inanes, ac nulliufui profuturas meditatioáes , nofiram.» 
hanc de Natura Infiniti , varique ejus clatfibus , quas pau- 
ci hactenus animadvertere; ac diftinguere potuerunt , col- 
locandam ceníeat nam prater egregios fructus , quos pro- 
bé inftituta mens ex huju(modi: confiderationibus ad. Di- 
vinorum contemplationem fibi derivarefacilé poteft, qua- 
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tenus nihil zque idoneum eft in Det Opt. Max. ejufque, 
fummarum perfectionum notitiam ( quantüm naturz viri- 
bus affequi datur ) nos promovere, atque ia. ejus incom- 
prehenfibilis Sapientiz, omnemque , vattam licet, ac ultra 
quoslibet , terminos extenfam ideam , immenfo intervallo 
fuperantis Potentix admirationem inducere, ac feria In- 
finitorum difcutfio: przter hos, inquam, egregios fane, 
ac przftantiffimos fru&us, aliofque non abfimiles ad vitam 
recte, moderatéque inftituendam pertinentes, quibus vel 
folis quidquid ad Infiniti Naturam enucleandam, ejufque 
proprietates aperiendas collimat , fatis commendaretur, 
innumera ex eodem hoc fonte in univerfam Mathemati- 
cam, & Philofophiam profluere emolumenta is unus diffi- 
teri poterit, qui nfdem percipiendis impar extiterit; Nam, 
exempli caufa, Circuli, & Hyperbolz quadratura ,qux tot 
m-diis tentata , quoshbet Geometrarüm conatus per. tam 
molta fzcula pertinaciter. elufit, tandem. ab infinita ter- 
minorum ferie pendere deprehenía eft ,ut in noftro. Libel- 
lo Qseadratura. Circuli ,, e Hyperb. anno. 1703. Pifis edito 
geometrice demonttravimus. Innumeri naturales effectusin 
Phyfica adhucigaotimanent,quód infiüitam principiorum 

feriem , à qua fortaffe dependent, ignoremus. Tota. 

Geometria Infinità parvorum. methodo nunc perficie 
tür, & in ymmensüm ultra fines à Veteribus conftitusc 
- tos ampliatur ; perfectioni: autem. tam. nobilis - 
Scientiz. conne&ti. et. perfectionem Philofo- 
phiz ,atque hanc pari paffu cum illain 
dies promoveri,quis nefciat? Ve- 
ràm hec alibi fufiüs, & oppor- 
tuniüs: ad rem ipfam  - 
veniamus. 
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Tod ATIONES affignabiles. dicuutur , quibus equales , aut 
m quamlibuertt proximas, per pofitirvos numeros , po[fu- 
| AA mus exbibere . : i: 
- SCHOL. Comprehendit hzc definitio etiam rationesafy- 
metrarum magnitudinum , ut diametri ad latus quadrati, 
vel lateris trianguli xquilateri ad ejus perpendiculum &c. 
qux licét numeris exprimi nequeant , oftenduntur tamen 
quibufdam numericis rationibus majores, quibufdam mi- 
nores, adeoque intra certos limites continentur, intra, 
quos etiam poffumus propofitz rationi quamlibuerit pro- 
ximam per numeros exhibere, juxta ea, quz demonítravi- 
mus zz Hagenmauis cap. 3. n. 3. ! 
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M 
DEFINITIÓO ii 


Magnit tdenes abfoluté Fiuttas voco , quas voulgo trallawus : 
quaque ad fmileva nobts nori]]uam quantitatem , 1n. nofiro. fal- 
zem corpore deteriminandam , rationem afigzabilem | obtzneut. 

SCHOL. Quaslibet magnitudines digito, palmo, pede, 
vel ulna, nimirum humani corporis partibus, ad certam 
quamdam mediocrem quantitatem, inter tot varias, pu- 
blica auctoritate, taxatis, metiri omnis natio confuevit: 
itaque eodem modo ad corporis noftri molem cztera cor- 
pota, ad noflrá fuperficiem cxteras fuperficies , ad noftram 
alutudinem cateras lineas , ad angulum , quem altitudo 
noftia cum horizontah recta comprehendit, czteros recti- 
lineos angulos, ad noítrum pondus czterarum rerum gra- 
vitates , ad noftram vim «exteras. potentias , ad noftrx vo- 
cis tenorem cxteros fonos, atque ita de reliquis, referre 
non immeritó: poffumüs, velut ad magis obviam , magis 
naturalem , nobifque notiffimam menfuram , ad quam cer- 
té quzlibet finitz quantitates ejufdem generis , quas vulgó 
tractamus , affignabilem aliquam obtinent rationem. 
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libet fus geuevis maguitsdsuem rattoucwz babeut: majorem qnals- 
bet affignabili.-- 2 0000- | | 

-. SCHOL. Non contendimus, talem aliquam magnitudiné 
reipía exiftéve; vel aliquando extituram , fed ipfe progref- 
fus quantitatum, certa quadam lege, crefcentium ,, menti 
noftrx occafionem :przbet , 1illas &ne limite augendas , & 
ultra quamvis datam magnitudinem ampliandas concipien- 
di , quarum itaque ratio ad quamlibet finitam fui generis 
quanütatem , major femper, & major evadat , quàm qux- 

AI libet 
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libet ratio affignabilis : 1ta conica fuperficies , ejufque fec- 
tiones parabolicz , & hyperbolicz , fuapte. natura infinitx 
funt , quatenus femper augeri, extendique ulterius ,adeó- 
que omnem finitam fuperficiem fuperare concipi poffunt ; 
licet interim: quidquid: ex illis determinate acceperimus, 
femper noni(r finitum futurum (it, in eo autem dumtaxat, 
quod accipiendum fupereffet , tota Infinitas lateat. Neque 
enim fieri poteft, ut magnitudo undique circumfcripta , & 
limitata , pro abfolute infinita habeatur: quare licét para- 
bolz, exempli caufa, axis in. infinitàm protenfus-fit ab- 
foluté infinitus , non. ideÓ concipi poteft , velut longitudo 
binis pun&is, quantumvis diítantibus , intercepta , fed ex 
una dumtaxat fui parte, nempe ad pun&um verticis, un- 
de originem fuam ducit, determinata, ad'aliam veró parté 
termino , & fine carens, utpote fine. limite femper augenda . 


DEFINITIO: IV. 


Magnitudres: abfolutà sufinità parvas iutellzgo illa, | qua ad 
finitam: (ui: generis. magnitudineya: babent. rationem minorem quae 
lsbet: affignabilz . 

SCHOL.. Has: magnitudinesinfinité parvas: CI. D Leibni- 
tzius Drfferentias , vel Elementa: variabilium. quantitatü: vo- 

| cavit: Illuftrifs. Eques Nevvtonus F/y« 
xtones, Íca: momentanea: incrementa ,. 
aut decrementa: magnitudinum;, con- 
tinuo quodam fluxu. crefcentium;, aut. 
decrefcentium: , antea: appellaverat: 
Multis. placet eafdem Inpfruttefimas mae . 
gnitudinü partes dicere; quz ut intel- 

«  ligantur , concipiatur: recta B A. per 
o» axem D C. curve: D A V ,. fibimet pas 
| * rallella. manens ,. moveri ,. atque: in« 
terim: continuó crefcat, aut minuatur , prout opus dass ut 
ad. 
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ad curvz perimetrum altero extremo pertingat ; ducta, 
ergo A E axi parallela, fi imaginemur [ licét , ad confu- 
fionem vitandam , has aliquantulum difsitas figura ex- 
primat ] ordinatam. B A ve- 
niffe in fitum , quàm maxime 
intelligere poffimus , eidem.» 
proximum , & jam congruere 
rede C V: ejusincrementü,aut 
decrementü V E erit differétia 
infinité parva ordinatz BA, 
fimiliterque arcus A V. diffe- 
rentia erit infinité parva cur- 
ve DA V ,itidemque erit BC 
differentia 1nfinité parva. axis 
^ DB,necnonareola ABCV, 
duabus ordinaus infinite pro- 
ximis intercepta , dicetur dif- 
ferentia infinite parva arez D A B; manifeftum enim ett, 
poffe concipi , ut tam prope accedant invicem ordinatz 
BA ,CV ,utratio tam E Vad BA, quàm CB ad BD , nec 
non VA ad AD, & fpati ABCVad ADB, minor eva- 
dat quavis propofita ratione affignabili ; minuitur enim.» 
hoc continuo acceffu ordinatarum A B , C V , quzlibet ex 
di&is quantitatibus EV, CB, VA, ABCV in ipnfinitum, 
ac tandem penitus evanefícit, ubi utraque ordinata per- 
fecé congruit ; quare priüs oportet, ut minor fiat quali- 
bet finita fui generis magnitudine afíignabili , ideoque ad 
datum confequens rationem fubinde acquirat , in hoc con- 
tnuo fluxu, minorem qualibet affignabili . Similiter rotata 
curva D A V circa axem D C, oftenderetur , rotundz fu- 
perficiei per curvx rotationem genitz differentiam ,ab ar- 
cu A V infinite parvo procreatam, eífe pariter infinite pac- 
vam nec non rotundi folidi portionem , planis per B. A, 
& C V infinité proximis zquidiftanter ductis interceptam, 
effe infinité pariter exiguam , &c. Cx- 
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Czterüm hic pariter obfervandum eft, nec magnitudines 
has infinite parvas concipi debere, velut determinatas, 
aut determinabiles quafdam portiones quan:itatum , qux 
certam, & definitam. parvitarem obrineant; quafcumque 
enim portiunculas linearum , füperficierum , ast corpo- 
rum ( itidemque virtutum , ccleritatum , angulorum &c. ) 
acceperimus, aut defignaverimus , hz femper reipfa finitx 
erunt, non infinité parvx: itaque non funt intra certos 
terminos, quantumvis proximos, coarctandz, fed conci- 
piende funt ex una dumtaxat parte, ad fummüm , limitatx 
(ut CB fixum terminum habet in B, V À fixam originem 
habet in A , area B A V C adiacet fixx linez AB, & cor- 
pufculum,ex illius converfione circa B C defcriptum, adhz- 
ret fixo circulo radii BA) ex altera veró parte. fixum |i 
mitem non habentes , fed alteri extremo femper propiüs 
accedentem, ut continuo fluxu accedit punctum Cad B, 
& V ad A, & CVad BA, intervallo utrifque interpofi- 
to, infra quamlibet affignabilem magnitudinem, perpetuó 
decrefcente. Aut etiam utrumque extremum fibi invicem 
accedere corcipi poteft, ut puncta E, V fibi femper pro- 
piora fiunt , neutro fixam pofitionem fervante , dum lineo- 
lam E V infinité parvam intercipiunt. Unde hz magnitu- 
dines femper ut decreícentes, ac perpetuó diminuendz ac- 
cipi debent, ut fuo, infra omnem affignabilem quantitatem, 
decremento, fub ratione infinité parvarum , five infinite- 
fimarum partium intelligi poffint. 


DiE:EUCE ANS I.T: EO: «FF. 


Duarum quarumlibet magnitudimum , fü. prima ad. fecuudasz. 
babuerit rationem majorem qualibet. affignabilz , adeüQue ,. con- 
rvertendo , fecunda ad primam fit in minors ratione , quàm qua- 
libet. affiguabilis , décetur prima sufinsta re(petiu [ecunda , frve inft- 
nities maior 1lla : [ecunda vverà 12fintté parva ve[pelln trim, aut 
sufinittes vaiuor eadem. D SCHO- 
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SCHOL. Hoc modo etiam fiaitz magnitudines refpecta 
quidem abfoluté infinitarum erunt infinité parvz, at reí- 
pe&tu earum , quz funt abfoluté 1nfinité parvz ,erunt ipízx- 
met infinitz ; Quare patet, nomina hzc Infiutté , aut Infi- 
uité parvos , relativa potius effe, quàm abfoluta , licét com- 
muni loquendi modo obfecundans, 2» Defiz. LIL c? IV. ab- 
folut& acceperim hzc vocabula , quia tunc. reípe&tus fal- 
tem ad ordinarias finitas quantitates fubintelligebatur ; 
quemadmodum etiam Magnum (& Parvum termini funt fem- 
per relativi, fed quoties ad ordinariam, & magis commu- 
nem alicujus generis menfuram referuntur ,abíolu:é folent 
enunciari, magnus aut parvus homo, magnus aut parvus 
canis, magna vel parva domus, íubintelligendo refpe&tu 
hominis, canis, aut domus. mediocris, & magis. ufitatz 
quantitatis. | 


DEFINITIO VI 


Eju[dezs inter [e ordzatis , aut. gradus magnitudines (nnt ,| eimz 
earum. ratio: ef. affrgnabilis : Cum ver: bujus. ad sllams major , 
aut illius ad banc minor eft. vatto, quàm. qmalibet. affignabilas , 
tunc gradus, aut ordinis bac. [npettorit: , dila. zufersoris. dzcetur 
re[petin alterius. ] | 

SCHOL. Hinc ex quantitatibus Infinite parvis , ant In- 
finitis , vel Finitis, primz inferioris gradus funt refpe&iu 
cxterarum , fecundz funt ordinis. feperioris ad. reliquas, 
tertiz fuperiorisquidem gradus aut ordinis refpe&tu prio- 
rum ,at inferioris. refpectu fecundarum : inter fe aute ejuf- 
dem ordinis aut gradus eífe conitat finitas quaslibet magni- 
tudines. Àn veró magnitudines omnes abfolute infinite, vel 
infinité parvz femper ejufdem interfeordiniscenfendx (int, 
an potius diverfi gradus in utroque. hoc magnitudinum » 
genere reperiri queant, id 1n prafenti difquifitione dete- 
gencum erit : Clarithmis viris Mevutono, Lesbsttzro, utrique 

Ber- 
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Bernoullio , Hofpttalto , Hermanso, ipfique etiam V. AFigEOHÍO 
fua conttat diveríitas ordinis in infinite exiguis, quippe, 
fluxionum fluxiones, & differentiarum differentias fecun- 
das, tertias, quartas &c. in Geometriam invexerunt , ut 
ex ipforüm monumentis pam liquet 5 Perzaréss autem 
Niewvventytins in fua Azalyfi. Inftistorui , nou effe ultra pri- 
mas differentias progrediendum., plurzbus contendit , adcó- 
que infinité parvas magnitudines ad eundem femper or- 
dinem fpc&tare arbitratur. lifdem fupra laudatis egregiis 
Viris ( przter Varignonium & Nievventytium ) placuiífe, 
ut ordinis, & gradus diverfitas etiam inter quantitates in- 
finite magnas admitteretur, ex eorum modis, & loquendi 
formulis patet , ut ex celebri Leibnitzii dicto, Z4or.. Lypfra 
pag. 86. Et anfiutts [nnt gradus , tam aufinttorum , quàm anfiuité 
parecorum ; idque V Valhfi przfertim exemplo factum ctt, 
qui omnium primus fpatia P/s[quàm frfixita in Hyperbolis 
altiorum graduum detexit: hzc enim nihil aliud fant, at 
videbimus , quàm infinitz magnitudines fuperioris ordi- 
nis, quz nimirum adhuc refpectu quantitatum abíolute 
jam infinitarum funt infinitz , five illis infinities majores, 
quemadmodum differentix fecundx, vel tertix. Leibnitii 
funt quantitates infinité parvz ordinis inferioris, five 1n- 
finities minores ipfiímet primis differentiis , quz jam ab. 
foluté erant infinite exigue. Et fané, mirum eft, Cl. Va- 
rignonium zz oum. Acad. Reg. ami 1706 hgc VValhíi 
fpatia pl»fguam ivfinita, velut contradictionem involuentia, 
reiicere , dum fecundas, & tertias differentias, adeoque, 
partes 1pfifmet infinitefimis infinité minores ( que p/vfgsaz 
snfinité parva dici poffent ] tam frequenter admittit ,. ubi 
de viribus centralibus, de radiis ofculi, aliifque fimilibus 
differit. Erimveró , nonne ipfe finite quantitates infinities 
continent primas differentias, & he rurfus infinities con- 
tinent fecundas, fecundx autem tertias? ergo multitudo 
fecundarum differentiarum in ipfamet finita magnitudine 
n1» eft 
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eft plufquam infinita, & tertiarum differentiarum multi- 
tudo in iplis infinitelimis primi ordinis plufquam infinita 
eit , infinities veró plufquam infinita in magnitudinibus fi- 
nitis , ac multó magis in quantitatibus abfolute infinitis: 
adeó ut quxvis magnitudo fi continet infinitas numero 
primas differentias, utique contineat plufquam infinitas 
differentias fecundas , & 1n altiori adhuc infinitatis gradu 
coatineat differentias tertias; & in multó altiori quartas , 
atque ita deinceps. Quidquid id e(t, non abs re fuerit, hy- 
pothetice faltem , hoc vocabulum interim definire , ut cer- 
ta, & diítincta controverfe rei notio habeatur. 


Dj,EFPINIT IGQ. FII. 


Siqna magnitudines snfimities majores offendantur alizs magne- 
£udinibus 4am abfolutà. 1nfiuttis , adeoque ordtuis J[upertoris ad 1p- 
fas probeutur, 111a PLUSQU AM- INF INIT E poterunt appellari. 

.SCHOL.Hoc enim nomen , ipfis à VValifio quondam in- 
ditum , alii deinceps Claritfhmi Geometrz . retinuerunt ,ut 
Renatus Francifcus Slufius, David Gregorius , Joannes 
Craigius, & inter Gallos,quibufcum nunc inftituitur dif- 
putatio,, celeberrimus Marchio Hoípitalius in Tratlatu Aza- 
Dytico Scélzonum Concarum lb. s. prop. 14. coroll. 2. 9. 2. 

Fateor tamen, quodlibet infinitum poffe adhuc pl»fgsavz 
infinitum cenfcri , quia cà nullus fiz minimus infiniti gra- 
dus , quolibet infinito propofito., femper aliud infinities 
minus reperiri poteít, cujus refpe&u illud fit plufíquam 
infinitum , ut conftabit ex dicendis infra prop. 1o , ubi 
: iofomet afymprotico fpatio hyperbolz Apollonianz ( cu- 
jus refpe&u V Valhbus altiores hyperbolas plufquam infi 
nitas cenfuit ) aliam. aream. in&nities minorem, licet ad. 
huc abfoluté infinitam , invenimus, cujus refpe&tu ipfamet 
ordinaria hyperbola fpatium plufquam infinitum cumafym- 
ptoto continet... 
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PROPOSITIO L 


M B Agnindinum ejn[dem ordiuis A, C Bytam [umma ATE , 
euo * quàm differentia A—B ( pofito nempe ,quód A, quxta, 
aliquam a[fignabilem iuaqualstatzs rationem , determinatà fit, ma- 
jor , quàm B | ejufdem pariter cum alterutra ip[arum eff ordinis. 

Erit enim , ex defiz. 6 , A ad B in aliqua ratione affigna- 
bili , putà s ad 7: quare & componendo ATB ad B, & di- 
videndo A — B ad B , erit in ratione pariter affignabili, 
sio, vel m—2ad 5 ,1deoque , ex eadem definitione , tam A T B, 
quàm A-B ejufdem cum B, vel A, eít ordinis. Quod 
erat demonftrandum .- AM 

COROLLARIUM. Hinc finitum additum finito non fa- 
cit infinitum: nec. duz, vel tres partes infinite parve fini- 
tam magnitudinem aggregant : nec binz , vel aliquot infi- 
nitz quantitates ejufdem ordinis ullam. magnitudinem pluf- 
quam infinitam fupra talem ordinem efficiunt. 


PROPOSITIO H. 
Pe quemlibet finstum merum m 44415 magnitudo A mul. 
tiplicetur , aut. deoidatur , tam prodntium mA, quàm. quotiens 
- , tutra enudem ordiwem cum sp[o 4 confiffet. 


Nam, ex praecedenti ,, &k T A T Aq & &c. quoties libuerit, 
ejufdem femper cum 1pío A eft ordinis y atqui multiplica- 
tio, ut patet, non eft nifi quxdam repetita ejufdem quan- : 
titatis additio, ergo producium »A ejufdem ordinis erit 
cum ipfo A. Simili ratione — , multiplicatum per s , in- 


tra 
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tra eundem ordinem remanebit, fed tunc evadit ipfum 
À , itaque — 5. ejufdem ett ordinis cum ipfo À; quare &c. 


CCROLL. H:nc non poteft juxta finitum numerum to- 
ties fumi quantitds infinite parva , ut finitam quantitatem 
aliquando efficiat: idem dic de finita refpe&u infinite, ac 
de qualibet infinita rcfpe&u plufquam infinitx: idemque 
vicifim de divifione , ex qua numquam magnitudo nid in- 
ocn Xem deprimitur , didum efto. 


PROPOÓSITIO Ii. 


S I ratio yepuitu disi A ad C major fi qualiés af gnabils , 
4052 wnuwor erit ratsone 1 ad o. 
Efto fiquidem minor, 'fi.fieri poteft , puta eadem quz i1 


| ad - — majorem quàm o (intelligendo per » quemlibet nu- 
ini rain anétiodtre magnum ,qui dividendo unitatem , ef- 


ficiat fradionem — quantumlibet patva m ) ergo quia eft 


ut » ad 1, ita 1 ad - ,erit ratio À ad C eadem quz s» 


ad 1 , adeóque non major qualibet affignabili, contra hy- 
pothefim ;ratio igitur A ad C non minor eít ratione 1 ad 
o. Quod erat &c. 

COROLL. I. Quxlibet magnitudo inferioris ordinis , col- 
lata magnitudini ordinis fuperioris, ut meium nihil , no 
. omni rigore, xflimanda eft; fi enim illa ad. iftam compa- 
raretur , ut aliquid majus nihilo ad unum quidpiam, hxc 
haberet ad illam rationem minorem quam 1 ad o, cujus 
oppofitum demonftravimus. 

COROLL. II. Et ideó nulla inferioris ordinis magnitu- 
tudo addita magnitudini ordinis fuperioris, vel ab ea- 
dem detracta , hanc auget , aut minuit ,fed ejufdem quan- 

tita- 
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titatis relinquit , ad ipfam enim comparatur, ut nihil ad 
aliquid , unde ficut rto, & i-o xquantur 1 , ita finita, 
quantitas per infinité parvz additionem, aut fubtractio- 
nem, non crefcit aut minuitur, nec quantitas. infinita pet 
acceffum , aut receffum finit quantitatis, necetiam ( fi que . 
fint) plufquam infinite magnitudines augentur, aut de« 
curtantur per magnitudinem, abfíolut& quidem infinitam, 
fed ordinis inferioris; ac in universüm,, magnitudes qua« 
les cenfenda [nnt , qua magnitudine dumtaxat: sufintties muoré 
differunt, ut in. libello. Qnadrat. Circ. &* byperb. ad. Coroli. 
prop. 17. dudum oftendi , & in Scholio ibidem adjun&o 
generatim admonui , ad hunc ipfum tractatum refpiciens, 
quem vel ex tunc adumbraveram. 


PROPOSITIO IV. 


QS infintté pareoarues , quadam funt. ejufdem ordi- 
nis , G* quamlibet 1sntev fe vatiouena a[figuabileum: babere. poffunt . 
r.Sit primó triangu- 5. : 
lum DBA,inquo DB. 
zquetur BA , & huic 
parallela ducatur C V, 
ipfique propiüs accede- 
re, atque infinite proxi- 
ma fieri intelligatur: 
quomodo tam B C (fi 
veA Eilixquidifans) : 
quài E V, infinité par: B| 
vx evadent ex dcfiu. 4. 
quippe ad finitas D B, j :pile Hd 
aut BA rationem habere poterunt minorem: qualibet affi. 
gnabili: femper tamen, ob fimilia triangula D' B A , AE V, 
e'it BC, 6ve AE xqualis EV , ut DB zqualis B A. pone- 
batur. Quod fi jamD'Bad BF fupponeretur habere: aliam. 
quam- 


hg Hv Et 
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quamlibet rationem putà » ad », juncta DFG, & du&a 
F d ipfi B C parallela, erit. fimiliter infimté parva BC, 
vel FHad infinite par- 

. van HG in eadem ra | 
tione affignabilisad »,. 
quam habent ipfz DB, 
BF; quare in magni- 
tudinibus infinite par- 
vis quelibet affignabilis 
ratio locum habere po- 
teít; Quoderat demon- 
firandum. B 

2. $it jam fecundó C 
circa axem D B quxli- 
bet curvaDA V, &ádliap, EX) ^ 
huic analoga D F G, cu- 
jus nempeordinatz BE, 
C G ad ordinatas prio- 
risB A , CV fint perpe 
tuó in quavis conttanti 
ratione aífignabili & ad 
2. Si ergo, utantea, fiant 
infinité proxsimz BAL, 
CV G,&du&tz fint axi P 
parallele A E,FH, con- C i$ IG 
ftat , ipfas ordinatarum | 
differentias G H, E V fieri infinite parvas; & tamen cüm 
eadem fit ratio affignabilis s ad 7» ,tum integrz C G ad in- 
tegram CV , tum BF , five CH ablatz adablatam B A feu 
CE, erit & reliquz GH ad reliquam V E affignabilis ea- 
dem ratio : ad 2»; Quare &c. 

3. Patet hinc tertiÓ etiam trapetia figurx primz, feu 
quadrilinea figurz fecundz , FBCG,.ABCV, [ qux pa- 
rxer fiuntinfimté parva, pro majori acceffu linearum B F, 

COGO) 
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CO ) futura femper in eadem ratione affignabili » ad s», 
quam perpetuo obfervant, in pari altitudine , quzxlibet 
ipforum ordinatz G C, CV: ergo &c. 

4. Quin etiam quartó, fi eadem quadrilinea circa axem 
BC revolvi intelligantur , orientur hinc trunci conici, feu 
conoidales, infinite parvi [ nam pro major: acceffn plano- 
rum circularium , radiis BF, C G defcriptorum , hi trunci 
affignabili quoviscorpufculo minores evadent]& tamen fem- 
per in ratione a(bgnabili, nempe duplicata ipfius » ad z, 
five dicas , ut &m ad zz, effe ottendentur , ob circulos à 
quibuslibet ipforum quadrilineorum ordinatis FB, A B, 
five CG, CV , defcriptos , eorundem radiorum quadratis 
proportionales: itaque:& in hoc magaitudinum genere; 
vera eft Propofitio. | 


SCHOLION. 


Inc patet corum ballucssatio , qui magnitudines sofiuite 

parrvas pro minimis [w3. generts babent, illa[gque fre wt 
penitus indirosfibiles , fue ut 2nruicem. aquales confiderant ... Non 
folent quidewa [(umms Matbematics 1n. bunc. errorem. cum. cuulgo 
nmpingere , uec de[unt. tamen exempla quadam , probantsa 4d pof- 
fe alsquando Viris etsam in bac arte , atque. 1n bac. 1pfa metboe 
do ,ver[atz]]imss , per 1ncogitantzam , excidere. Videat Cl. Vari- 
gnuoutus ( bujux regula cert non 1gnarms , quam (9 toties exae 
Éirmà ob(ercoat ) au non occaffonem prabuertt , [nfpicandi , cal- 
euli perplexitati majorem ,quàm legitimo 1nfinitó parvorum w[ut, 
attenttonem ab ipfo smpen[am, quoties Vires Centrales examiuams , 
aut Radros Evvolutarum 1nquirens, angulum conttrgeutia, ntpoto 
nfinità parum , ajfumit coclut aqualem angulo 10fimtà. parvo , 
ad centrum ofculantis circuli , à banis vadiis. infimtà. proximis 
confistuto, indeque triaugnla sfocelia confiderat, eandemque laterum 
ad bafm proportionem deductt.Vsdcantur Monum. Academ. Reg. 
«dit. Amíteledam. anni 1700 pag. 3o1:anni 1701 pag. 237, 

E $5 
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31, 34: auni 1703. pag. 252: anhi 1706 pag. 245, 292,647, 
652, 656, atque alibs fortaffe. — 

Nzmirum pofita Curva QL M, eqjuígque Evoluta AC (| quam 
vutdelicet tangunt prioris. cura. perpendscnlares qualibet LO, 1C ) 
dutli[que radiis 1nfiuttà proxsmss: 
LC ,lC ad ceutri ctreuls LE D, 
propoftam curvam. o[culantis ( eo 
quód [it maximus illa ad puntium 
L inferiptibilium: , eandemque. 
cum :pía O LM curvatura ra-. | 
tonem obtineat , ctrca. puntlum D 
L ipfi veluti. congrpens, Q2* cum 
3lla longs]]ime repens, ) atque. 1a- 
£ervuallo Ll snfintté parvo, def. 
ertpto: arci. | N , occurrente tan- 
genti LH in N , contendit. Va- 
rignonius locis citatis, femilia.. mar 
fore triangula LCI, LL N , unde deducit lN. effe tertiam pro- 
portionalem poft C L, Ll, perinde ac ff. anguls infintté parvi 
ILN, LCl «quales forent , cien. hc. pottus: fit duplus. sllins s 
Nau extem[o radio LC ad aliam. cirtumferentie partem 1n D, 
ac 4untla. D 1 , eff angulus LOL duplus ipfrus LD L( 20. 3.elem.) 
buic veró. sequatur 1 L Ny, quià taugeute LH, & fecante Ll 
[ ewm arcu L1 ad fummim congruente ) conflittitur( 22. ejufd. ] 
adeoque L Cl duplus e$] lL N 5 quare diorum, trzaugulornma fr- 
militudo, laterumque a2 bafim pratez(a. proporsionalitas ,- won 
fobfflit s. Du. ducia 1 B tangente LN. parallela , offeudetur [ co- 
rell. 8. 6. elem. ] L4 media proporttouals iuter. B Ly feu lN , 
C diametrum L.D , non suter dllaz (7 radium ; adeüut. formule 
ex Vartguonit calculo. fic. sasiizuto. prodeuutes , fiut. duplo majo- 
ves quàm res exigeret . Atque bac potius cvera or.go ceu[cbitur 
differentia iuter. formulas Vértmm ceutraluum , auuo 1301. ad- 
duilas., à formulas anno 1406, 24 Aptilisart. 11, 12, & 13 
aimventss , quam. differenttam Aublor 1pfe.pag. 238 animadver- 

feni , 
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tens fruffrà excn[are mi[us efl , ex quo non tame magnituduum 
aqualstas, quàm ratzouum ffailitudo in formulis sllss. exprames 
retur , qua eteaya 1m énglicato , «vel utemnque multtpltcato spfa- 
rum valore perfifhet .. qnod leet verum fit , genuinum. tamen il- 
dins euarzat107is fontes om aperit, ex prauorata lege , tunc wá- 
nas attente obfercoata, pendestem; unde licót da. Varignonis cafa 
wnilus error.denotationem Vss centralis anfictat , eo quód. perinde 
re$ se babeat , frve 1lla reciproca radii colltgatur , roe. reciproca 
diametri circula. ofcnlatorizs , cà 1pfimet: radra fiut , mt. integra 
diametri, tamen , admif[a bae arguends ratsoue , poffet. 12. aliis 
cafibus talis. error. obrepere , sme fala. peustus .conclpfro dedn- 
cerettr . | | | | 


PROPOSITIO. y. 


Q Uadam etiam , ex quantitatibus sufimità. paruis y «liverfr 
font ordinis , atque alig aliis anfimities mayores aut vismores ,sdqne 
féne «llo linztte . 

1. Sit primó curva DAV , cu. 
jus ordinatz A B infinité proxima 
fieri concipiatur alia C V, & axi 
DB parallela EA extendatur ultra 
curvam in Fad aliquam datà longi- 
tudiné AF, ducaturque EH ipfi AB 
parallelayoccutrens in H recte OA1 
tangenti Curvá propofitam in A, & 
concurrenti cum C VinI;tum di- — 7 
vifa FH ad pundum G in quavis EIS 3-2 
ratione affignabili » ad z , junga- 
tur GA , qux producta omninó intra curvam cadet (aliàs 
& ipfa tangeret, quod eft abfurdum ; nec enim duz rectx 
ad idem unius continuz curvx puncdum illam tangere, 
poffunt ) licét poft aliquod determinabile intervallum , il- 
lam fortaffe fit fecatura , & ideó 1pfam CV, qux ad in. 

E z ter- 


36 De Infinitis 
tervallum minus quolibet dato ipfi A B accedit , omnino 
fecabit inter E & V, velat in R : eritque ratio EI ad IV 
major ratione ejufdem EI ad IR ; fed hzc, ob fimilitudi- 
nem triangulorum, cadem ett, ac FH ad HG, qux poteft 
effe quxvis affignabilis »» ad », ergo EL ad 1 V, adeoque 
& dividendo E V ad VI, rationem. habet majorem quali- 
bet affignabili , unde ex defíz. $. ^ 6. illa 1nfinities major 
eft, quàm ifta, & ordinis, ad hanc fuperioris ;; Quod. &c. 

2. Rurfus trilineum ipfum V A E | 
erit infinities minustrilineo E A V, 
vel EA£ (ob baíim VI infinite 
minorem ipfa V E , vel EI) nec- 
non ipforum utrumque adhuc in- 
finities minus eft quadrilineo infi. 
nité parvo ABCI, vel ABCV, 
aut ABCE [quia linez EV, EI 
funt ipfa A B infinities minores ) 
u»de & hinc patet, varios ordines I- 
refultare infinité parvorum .. | : 
! 3. Quin etiam fi circa ordinatam B À/ omnes illz- arex 

rotarentut , foret folidum à trilinco VA E. infinité minus 
folidoàtriangulo EAT, vel à trilinea E & V: hoc auten 
rurfas infinité minus folidoà quadrilineis AB CI, A BC V, 
A BC E genito, nam quzlibet fuperficies: cylindricz ; ab 
VI,VE,EC produ&z, fierent codem ordine, alix. aliis 
infinities minores ; Quare conftat propofitum. | 

COROLL. I. Cum oftenía. fit zz. 1. re&a V I. minor in- 
finitiesipfa E V , hinc eft quód juxta. coroll. 2 prop. 1H. po- 
teft E V confiderari ut zqualis ipf EL, à qua differt dif- 
ferentia infinité minori. ifogBorq «up, & O "01 
'" COROLL. H. Unde amplius demonftratur methodus ia- 
fiuité parvoram in ducenda cujuífvis curvz tangente ;.cüm 
erim , ob Gmilitudinem triangulorum,&t I E, five illi , ex 
didis, xqualis VE, ad AE ,ut AB ad BO, ergo (ub. 

tán.s 
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tangens BO eft femper. quarta proportionalis poft. diffe- 
rentiam infinité parvam ordinatarum V E ,& differentiam 
abíciffaaum &E feu. BC : quare, fi ordinata. vocetur y, 
& abfciffa. x», adeoque differentiz earundem. fint. y , 2x, 
erit femper fubtangens BO — 5. Ét ex curvx natura, 
data, càm innotefcat ratio dy ad. dx (ut mox in fubiun- 
&o Scholio docebimus ) etiam. nota fiet ratio B A ad BO, 
& expeditiffime tangens OA determinabitur : ita ut à fu- 
ifmet principiis myfteria. calculi. differentialis hoc. modo 
geometrice demonftrata habeantur. j 

COROLL. II. Hinc pariter colligitur, ipfamet quadri- 
linea ABCI, ABCV, ABCE [necnon & folida, qux 
ab ipfis circa axem pofitione datum rotatis gignerentur] 
utpote infinité parvis differentiis. difcrepantia , poffe pro 
zqualibus rité. computari , /4xta. zdeys coroll. 2 prop. LII. 
cui fundamento nititur calculus integralis; ex ejus enim 
przícripto ; fumma ex rectapgulis ordinatarum B A in quaf- 
libet. fibi correfpondentes. differentias. infinité. parvas.axis 
BC,zquatur ipfimet arez curvilinez CD AV : nec non 
fumma cylindrorum , quorum bafes fint. circuli ab. ordi- 
natis deícripti , &. altitudines fint exdem infiait? parv 
differentiz axis, xquatur rotundo folido, ab ipfa figura, 
curvilinea generato : quippe differentia omnis;, per inde- 
finitam axis-feQionem , multiplicato.eorum rectangulorum, 
aut cylindrorum numero, & diminuta in infinitüm.quan- 
titate (fingulorum , fit infinité exigua, adeóqne. evaneícit. 

COROLL. IV. Sed.et hinc conítat , ipfummet. arcum.» 
A V infinite parvumr, tam red linez. A.V. fibi. fubtenfz , 
quàm tangentis portioni AIzqualenreffe;fi enim A G tam 
p'op? accedere concipiatur ad rectam A H., ut punctisG., 
H'fibimet invicem fermé congtuentibus , utriufque. ipfarà 
AG, AH differentia minor fiat quavis.affignabili magni- 
tudine:, ideit evadat infinit& parva , tunc ex az. coroll. 
prop. 
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prop. LII. fiet altera alteri qualis ; quare et A R. equalis 
evadet ipf A1 tangenti, multoque magis curva A V utri- 
que interpofita ( qux mediz inter utramque longitudiais 
et , itaut quamdiu: finita fuerit , major: eri a oitenda- 
tur fobtenfa LcQaA, V , adeo- 
que& AR , qur perpendi- 
culo cít propior. at minor 
tangente A T, 'obtufurá an-^ 
galum AVI fübtendente., La, 
fiet equalis tum ipfi risa 
ti AL,:um fux fubtenfz A/V 
& promifcüe uhae& his pro^ 
alis tató. ufurpari: poterit ;. 
quoties deinfimté parvis fee? B 
mo fu rit: 1mó ipfametcür. 
v£ particulaA V infinite exi ci AL 
gua , tamquam recta confide VOTI OIHIUH IS 
ráti poterit ,' eitra ullum érroris péticalum [à mam-error 
dum ft infinite pátvus, tandem evanefcit ; àcoaullüs' eva- 
dit ] quod figuificant recehtióres Gcometrz , dum curvas 
omnes fub rationétüjufdam polygoni infinitorum laterum 
fpe&arenos docent, & curvarü tangentem quamvis pro uni- 
us, ex ejufmodi lateribus infinite bi icio zftimá- 
dam prafcribunt; ^o Up | ; 

COROLE: V: Eodéto251q 1100 umorem E 
Jüte Cagedà curvilineas "^ ^ 6 2——— 1n 
quandoque licebitin, Ne——- O0 7-05 . 
triangula rectilineain- —— NIS 
finité parva refolvere, - 
ad ipíarum- dimenfio- 3 BH] 
nem vetandàm ? 9elü- ^^ 
ti fi proponatur cütva U Todi I9'T (i9919 lon 
Aaae,ele&to ubilibet,6G- ^ ^" : i 6i 
ve intra , (ive extra cutvz perimetrüm , quovis punte N, 

atque 
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atque inde ad fingula curvz, pun&a  du&is. ramis infinite 
proximis Na, Nr, poterit fedior Nsa pro. triangulo redti- 
lineo cenferi , quia ex corol/. prgced. arcus 45 infinit& par- 
vus pro recta aífumi poteít: & quoniam , extenfa Ns ad 
tangentem in. Z, portio. sZ aduc infinities. minor evadit 
recta .N : , adeóque triangulum 25d eft: quantitas infinite 
parva fecundi ordiais, quippe infinities. minus triangulo 
Na Jam infinite exiguo, poterit indifcriminatim etiam.» 
Nad fumi pro ipfo Nzí5, & alterutrum: ipforum confide- 
rari velut elementum arex NA 4 , itaut: ejufmodi trian- 
gulorum fumma det menfuram integram: talis arex ; Et fi 
talis alia curva OoN, exhibeatur , cujus rami: N o. fint per- 
petuó paralleli, ad. correspondentem: prioris. curvz tangen- 
tem 44, conílat fore aream utrique curva: interpofitam o 
ooO Aas duplam femper fe&toris correfpondentis Ag:N, 
propter fingula parallelogramma 4405 ( qux: non diffe- 
runt ab areolis infinite exiguis 0450, nifi per trilinea in- 
finities adhuc. minora. odo , ds4, ob bafes ob ,. d s infini- 
ties minores ipfis ao, 55 , & ideó xqualia, inviceim cenferi 
debent ex. coroll. 2. prop . LLL. (epe: cstato-) dupla. triangulo- 
rum A Nan; eadem bafi. a Z, nfdemque parallelis da, No 
exiftentium , ut. cap. 8. Hugenianorum: demoftravimus.. 
Obiter autem animadvertere placet, hujus methodi fun- 
damentum, etfi novum videatur , nec. abfque. fcrupulo à 
plerifque admitti confueverit., nimirum.: magzitudzues , quas 
rua differentza. voéuor. euadet. qualibet: affignalbila- deffeventsa , feu 
qua differre po[[uut. quantitate. a1|dewe anfimttios vntuori ,pro squa- 
lbus veidé nfarpari :.vetuftifimum.reipfía effe , ac Veterum. 
methodo , qux. per inícriptiones; & circumícriptiones,lon- 
giori circuitu, figurarum zqualitatem , vel aliam. propor- 
tionem venabatur , nece(farió fuiffe przfuppofitum; Vis 
enim demoní(trationum ejufmodi apud Euclidem, & Ar- 
chimedem in eo certécon(íftit, quód, nifi verz forent ipfo- 
10.0. propofitiones , a(bgnari poffet. differentia figurarum, 
| nem. 
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nempe excefsus', aut'defe&us ab. affeita menfura : facta, 
autem tali affignatione ; cüm per infcriptionem , & circum- 
Í.ciptionem óffendantur alie higurz minüs excedere , aut 
deficere à figuris propofitis, quàm pro differentia affigna- 
ta, & tamen alffertam menfurz rationem conftanter obfer- 
vare, concluditar ab abfurdo , differentiam ab adveríario 
affignatam: nullam elfe , utpote minorem qualibet aífigna- 
bili: atqui hoc ipfum, majori compendio , & nos dicimus, 
dum magnitudines , differentia infinities minori difcrepan- 
tes, pro zqualibus habemus: fi non funt habendz pro 

xqualibus , affignabilis erit eorum differentia; afgnetur 
'ergo : non igitur ipfarum differentia minor evadet quali- 
bet affignabili , quod eft contra hypothefim; falfum ett et- 
go, non effe habendas pro xqualibus: Quod'eft propofitum. 


$CHOLION. 


Nucfligetio autem vattonis gioi ordmatarum ad. drffe- 
] rentias ab [etf ar tre i qnalibes Curva , unde tangentimm me- 
3bodum be Foi coroll: 2. hujus prop. pendere diximns , frc pro- 
vedet . Quantitates determinata ,  eju[dem femper wen[ura , 
privi alphabeti litteris a, b, c; e Qc. denotentur : indeterms- 
gs ceró, qua fubinde erefennt ast decrefeunt , per. pofiremas 

X,y,2,u Q'. de more exprimantur ,. ut babeatur &quatto 
eure propria : fe m parabolis [197 latis reum "cetur à ,C 
abfciffa x , ordimata vveró y , patet, aquatzonem cureva propriam 
fere yy —ax , propter ord«imata quadratum femper aquale »é. . 
langulo alfeiffe 1n lares velluin : atque 11a 1n altis magis com- 
pofitis . Tum [uppenatur abJeiffa, vverbigratia x , augers portzo- 
ne [ui iwfimite parva dx (/ fre eum illam éxprimere docutt Leib- 
mivius , ut differentiam spfius y vocat dy , C spfins z. appel- 
Jat dz , aique sta 4n aliis) adeo nt evadat. abfesf]a sTdx ; e 
dn illi corre[pondere deprebenditur yTdy , vel y — dy. pro or- 
dinata (grows «uidelicez i applzgáta. erefcunt: , aut. deere[cnnt. ad 

4HCI'0- 


Inhnitorum &c. — 4i 


sucrementum: ab[e1fíe ) 121aqne. im aquatzone , qua eura uati- 
ram deteriitat , fi loco x , &* y , ac produllorum ex ipfi , "oci 
potesfatsm earundem , Jebrogetur xT[dx,ÓC' y-dy, eorumque. 
produtia , aut. poteflatess ac mox termsmi comparenttr , quos dif. 
ferentia dx ,«? dy sngredsuntur , abietlis tum Lerminis, quo: 
ba differents uon afficinnt |. utporé 12 vusm. prioris equations, 
ab inizio propofite , 4av2 aqualibus ] tum. terizmit , quos ingre- 
ditur produtigm ex pluribus differentiis d& , dy , frve ad amrvi. 
cem , five per fe ipfas multsplicatzs ( utpote sufimittes minoribus, 

per 2. coroll. prop. Iil. aqualitati reliquorum termanorum 
nibil. derogautsbus , fü. abitcsantur ) babebitur. aquatio differen- 
talis, ex qua ratio differentia ordimatarum ad. differentias ab- 
feifrarum , nempe earundem dy , &' dx , zmuotefcet — Itaque. in. 
«quattoxe parabola [(upertis propofita , ub y y x ax , babebitur eti 
yyt:ydytdydy — axTadx ; fed jam y y — ax ,ergo refidua pa- 
riter aqnantur , [eslices 2ydyTdydy — adx : abzicatur dydy , 
quod infinsties minns e$d apfo 2y dy [ mam ad 1llud eff zn ratione 
sufinité parva quastiüatis dy ad fitam xy ] manebit adbuc 
aycy — adz s adeüque ut a ad ay , frve ut y ad ax , ita dy ad 
dx, sta con[equenter ex [upradiélis coroll. 2. hujus propofitio- 
nis, ordinata y ad [ubtaugeutem , qua 1de0 dupla invenietur al« 
feiff^ x , ntpote — ax. ! 

Aliud exemplum cflo in curva, cujus natura. defraitur aquatio- 
ne yy aajxx ( qw2 effet byperbola aquilazera. ad. [eeundama, 
diametrum: relata ) ergo fi. y. evadat yTdy , & x fiat xtdx , 
babebitur yy 1 1ydy $dydy aad xx doxdxidzds : af 
rauiur tup) yy — aa T xx ,70m termini sufinities eiuores. reli- 
quis dydy, ac dxdsx 5 eritque. 2ydy — axdx, adeoque. dy ad 
dx erit, ut x ad y , sude ut ab[e:fía x ad ordinatas. y , ita. 
erit ipía eadem ordivata y ad f[ubtangeutemm quafitam , qua eyit 
ferta proportionalis ab[esfíe , o^ ordmata. | 

Expeditiós autem [umitur differentia emyu[ois equationis pro- 
pofite , ff in alla ubique termim ab sndeteronnuatis. affetli mnults- 
pliceutur per. numerum dimenstonis earundeya sudctezminataritm 


12) . 


^ 
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C nna clarum: dimensto sm fuam differentialem commutetur , lo« 
co x - y feribendo d , &* dy. 4ta emm ff yy — ax , etzana 
2ydy c adx; fj x3 yzsa^Tx&yy, esam 3yxxdx,Tx3dy 
— oxxydyTzyyxdz,adeoque per autitbofim, 3 yxxdx —z2yyxdx 
zoxxydyo xsdy: 9'freffdy ad dx,ut 3yxx —zyyx 
ad 23X y — X5. ldquod valet 22 quibn[euis , tam perfeilis, quàm 
smperfetlis: sndeterminotarum poteftattbus:adeo. nt generatim dif- 
ferentia ipfius x" fit mx — dx , quemcunque nunierum sutegrume ; 
aut fratium , pofitroum,uel uegaticunm deuotet exponens m .- 
Atque binc vuicever[a! sntegratio. eujpu[ots defferentsalis ,. fen 
reverfi ad quauzitatem , cugns propofita. fuerit. deffereutia ,. ba 
betur , atigendo pmitate damenstonem zndeterminatg x, eel y , d 
per eandem. dimenssonem [fic anam , totum. produiimm decosdendo, 


^-^ ,xmft 321 : : 
sm ; 
ut epfns x"dx uva decxN Unde elictuutur £0HHaer e [pa- 


tiorum fnperfecsaltum , d folsdorgw dimensiones dummodo: ad. 

| wertabur , incdentg [umm perfepe addeudavz , aut. [ubtrabendam , 

, prout ves tulerit , quautstatem alsquam conantem , co quàd ea. 
desa differentia fit. dmavum^ quansitatuva. , feve sllis communem 
4ungas , frve demas datam. aliquam. magnttudzpemy Quando an- 
tem bec addi , vel detrahi debent , éucoeutes, obfercuando , an ubi 
eane[cit cuantitas , de eujus. damenstoue per integrationem ob. 
(uenda agitur , parity érugne[cat integrales swoenta, an quid- 
dan conflens iuter eyas termszos adbuc frperfit , boc spfum enim 
sub frguo contrarzo erit £mueut& antegralt apponendum , et «verus 
«valor [umieg quafita babeatur . i e£ 
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() Uod pracedeus docust., aliter per. swfinttas parabolas demon- 
frere. /— JS 
r. intra quadratum AF HO, cujus diameter A H, def. 
criptz fint , eodem latere recto. A O,infinitz parabolz va- 
riorum graduum ,nempe Á EH. quadratica , ive. Apollo- 
A : dir : niàa-. 
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hiana, AD H cubica, ACH biquadratica, Xc. adeo ut 
duc&ta ubivis reta BCD E P G axi parallela, íecante has 
curvas, & rectam A H , ut in figura , fit femper HO ad 

| B P in eadem ratione ipía- 
rum OA, AB, fed HO 
ad BE in earundem ra- 
tione duplicata, &ad BD - 
in tripltcata,ad b Cautem 
in quadruplicata, atque. 
ita. deinceps. Patet ergo, 
rectas H O ,feu G B, & re- 
liquasejus interceptas B P, 
BE, BD, BC &c. fore, 
femper continue propor- 
tionales ; quare fi tam pro- 
xima fieri concipiatur BG 
axiALP,ut intercepta BP 
evadat infinite patva , cám 
| : fitraüo G Bad B P eadem 
rationi BP ad BE, & hujus ad BD, & hujus rurfus ad 
BC, prima autem ratio fit major quahbet aífignabili 
ex def. 4. € convertendo , etiam reliqux majores erunt qua- 
libet affgnabili , & 1dcó quantitatum PB,BE, BD, BC, 
quzlibet refpcétu antecedentis erit, per def. 5. & 6. infinite 
. parva , atque' inferioris ad ipfam ordinis: quare inter ma- 
gnitudines abfolut? infinite parvas datur hzc diverfitasor- 
dinis: quod erat &c. 

2. Angulus contingentiz BA E eft infimities minor an- 
gulo redilneo BA P, & argulus BAD rurfus infinitics 
minor eft angulo BAE, angulus autem BACC irfinities 
adhuc minor eftangulo BAD, atque ita potio in infinitum, 
ob fubtenfas PB, EB, D B, CB, eadcm ratione majori 
quavis afífignabili in infinitum. decrefcentes ; datur ergo 
& in angulis infinite parvis hzc ordinis diver(itas: quod 
erat demonítrandum. py BA 3. Arca 


44. De Infinitis 

3. Area ipía rectanguli infinite parvi A B GF i1üfinité 
major eft triangulo ABP , & hoc infinité majus trilineo 
.A B E,quod ipfum ináaité majus eft trilineo A B D, & hoc 
iafinit adhuc majus trilineo A B C , atque ita deinceps , 
ob bafes continué proportionales, & ratione majori qua- 
libet data decrefcentes; un- | | 
de patet in fuperficiebus A O M 
infinite parvis hxc diverfi 
tasordinis. 

! 4. Quod fi exdem arex 
vertantur circa A B, ut à 
re&angulo A BG F cylin. 
dcus, à triangulo A B P co- 
nus , à reliquis trilineis fu. 
fi conoidales generentur, 
conftat, ex folidis ita ge. 
nitis , alia aliis infinities 
minora , ob fimilem ratio- 
nem, proditura; quare et 
in corporibus infinité par- 
vis variorum ordinum di- 
veríitas locam habet ; quod erat. &c. 

COROLL. Es di:&is fupra su». 2. habetur , quód ficut: 
nulla reca linea primum angulum contingentic B A E di- 
videre poteít, ut oítendit Euclides //b. 5. próp. 16. fed tan- 
tü arcus circuli , vel. parabole , aut alterius linex xqui- 
curvz ; ita poftmodüm angulum B AD nullus arcuscircu- 
li, vel parabolz quadraticz dividere poteít, fed tantüm 
arcus parabolz cubicz fibi fimilis , vel altioris ordinis ;an- 
gulum veró B AC nec ipía quidem parabola cubica divi- 
det , atque ita de aliis in infinitum: zegue. novit. vatura L- 
wie" ,ut ait doGtifs. Eques Ifaac Nevvton Prizcip.. Matb. 
Phiof. Na. lib. x. Se&. 1. Scbol. poft lem. v1. ubi et notat, 
5inis quibushbet ejufmodi angulis alios rurfus inferi. pofle 

LLLNT E i me. 
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medii, inter utrumque , ordinis, ideft infinities minores 
uno extremorum , & infinities majores alio . 


$CHOLION, 


E X boc vario znfiuità parvorum ordiue , quuotuit. Pbilofophss , 
Gravitates effe «visa sufimité parvam rvefpetdu Vartutis cue 
Auslibet. atu moventis corpus quoddam "velocitate. note men[ura ; 
Jf ensi bac Virtus proiicsat. mobile per diretltonem A O', 1£a mt 
gevipore t ferri pot ab. A ad O., utique dili temporis particula 
fnfinitó parvua dt sllud promovvebit. per porttoneza. fpatis. iufiaste 
parvam A B ; fed interim Graottas illud deprimet u[que ad pa- 
rabolam A E H , nimirum per particulam. B E. sufinitó. wainoreva 
:pía BF , frve spa A Bs quare Vis Gravoetatis sufiuities vatuor 
cenfenda erst Vasrtute dicla proisciontis mobile per AO , fiquidem 
£//z refpondet effetti infintties miuor , quàm buic , dum utraque 
tempore 2nfiuité parvo, ut: aquabiliter opevaus, concipi debet , nam 
angwetita «velocitatis , qua tempore 1ufimtà parvo dt fibi fuperad. 
dit Gravvitas (upra slum sufiuttà exiguum. «uclocitatis. gradum, 
quo fuctpit. deprimere mobzle , utpotà. snfinitzes: znfinità. minora, 
velut nibil confideranda [unt , donec per. tempus finite , C uote 
saen[nr (atis adoleveriut , ut yam. debeant computari. Iden fe- 
quetur 1n Veribus ( fiqna fent. altcubs ) aliorum. generum: iufinr- 
Hes vasnoribus :. uempe fi talis [peczes Gravuitatis., aut. Vis cene 
Iripeta conctprattr , qua corpora acceleret $2 duplicata ratione, 
temporis , bec compofita cuvr eadem Virtute projetlioa, $n teu 
poris differentia infinttà parua dt depramet mobile per B.D ufaue 
ad parabolam cubzcam , dum Vis grauitatis. depreffiffeg per BE 
naue ad parabolama quadraticam y 1deoque Vis: centrtpeta diti ge- 
nevis foret: adbuc znfinities mynor Vs: gravitatis , propter. motum 
B D sufinitzes mainoreva 1pfo B E . Szmiliter f£ Vs centripeta ejus 
rationis fingeretur , quà acceleraret mobile. im. trtplicata. tempo- 
t$ vattoxe , conflat quód bac, momentaneo tempore dt , wou. wir 
pev B C ad parabolam quadratoquadratscam. deprimeret mobile , 


nude 
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unde adbuc iufrutties wmmor pracedenti probaretur . Verzwun bac de 
infintté parvis. [nffctat: breiter attigil]e : ad infimitó magna. 
gradum facere comveutt ,de quibus eadem fermà demonftrabimus, 
ut uoffrum propofizum Spatiorum. Pluf[quam aufimizorum: conclti- 
dere liceat . 1 


PROPOSITIO VII. 
Quosiae abfolut?. Infivitarum quadam eju[dem funt or- 


dinis , € quamlibet mter. fe. rationem [| guabsler 


babere poffunt . 

1. Sit enim primó angu- C 
Jare fpatum BCA , lineis N.. 
CB, CA xqué in infinitum C 
produétis, per modum in- 


finite longi fectoris , inte- 
riectum , fiat autem angu- 
lus BCI ad ipfum BCA 
in quavi$ ratione affignabi- 
li $9 ad »: patet; infinitum 
quoque fpati& interceptum 
redis C B, CI zqué in in- 
finitum protractiscum ipfa f^ 
CA , futurum in eadem ra- 
tione affignabili ;»; ad » ad angulare fpatium prius datum 
BCA: ideoque hzc abfolute infinita fpatia ejufdem inter 
fe ordinis erunt, & quamlibet inter fe rationem habere. 
poterunt. | 

2. Sit rurfus ( 72 figura fequenti ) parallelogrammum in- 
finite longam B C N F fuper finita bafi CN, & fiat CM 
ad CN in qualibet ratione affignabili »& ad 2 , ducatur- 
que ipfis CB, NF parallela M E , eritque infinite lon- 
gum parallelogrammum bati CM, lineis CB, ME ( eqac 
infimté productis cum ipía N PF) interie&um , ad prius 

pe 
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parallelegtammum BCN EF 
in eadem affignabili ratio- 
ne z ad z ,hoc eft fuarum. 
met ba(ium CM ad CN: 
quod erat &c. 

3. Infiniti cylindri ex con. 
verfione parallelogrammo- 
rum BCME, BCNF cir- 
ca CB, erunt utique in ra. 
tione bafium ,qux duplica. 
ta eft ipfarum CM, CN, 
adeoque in ratione affigna- 
bili z ad zz, quare etiam 
in figuris folidis vera eft 
propofitio: quod oportue- 
rat demonftrare. 

. 4. In qualibet ex iisfi- 
guris , qux in infinitum "[* 
ampliantur, ut parabo- 
le ,authyperbole DAV, 
ciccaaxem D C,fiatalia — 
figura DFG prioriana- 
losa , cujus nempe ordi- 
natz FB , GC ad ordi. 
natas prioris AB, VC 
fint femper in eadem rà- p 
tione quapiam afbgna cL 
bili sad »:patet,quóàd . 
fi utraque cum axe fuo. |... 
in. infinitum producatur, erit area infinita CDFG adin- 
finitam aream CD A V in ratione ordinatarum ; ad z, 
quz eft rátio affignabilis; ergo idem quod prius. 

-. $. Sed ct folida ab his genita circa axem infinitum DC 
erunt in ratione fuarum fectionum circularium ,.five ut 

qua« 


ud 
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quadrata ordinatarum , & ideó in ratione affignabili ec 
ad z" unde 1n his pariter infinitis corporibus obtinet pro- 
pofitio. 

6. Interafymptotos MC,CP c 
pofita Hyperbola Apolloniana, 
DGSB, fiat alia huic analoga; 
FEI cujus ordinatz FN, EM 
ad ordinatas prioris DN, GM 
fint in quavis aífignabili ratio- 
ne z ad z patet infinita utraque 
fpata NFEIC,N DG B C(utin 
Hugenianis cap.8. 2. 11. & inQua- 
dratura Circuli prop. 17. oftendi, 
atque infra Epsff. ad D. A. L. A. 
Jemm. 12. demonftrabitur ) fore P! à | 
ad invicem in eademmet ratione affignabili ordinatarum s» 
ad 25 quod eandem veritatem confirmat. 

7. 1mó et quia femper ordinata quxvis ME, quantum- 
vis ipfi. CP afymptoto proxima , eft ad ordinatam MG, 
ut 7 ad » , quidni dicamus , & ipfam afymptoton CI hy- 
perbolx FE ad afyptoton CB alterius hyperbolz pariter 
eandem rationem exterarum ordinatarum » ad z habitu- 
ram ? Ergo et in longitudinibus abfoluté infinitis locum.s 
habere poteft quavis aífignabilis ratio : quod fuerat de- 
monftrandum. | | 

8. Denique et rotunda folida ab hifce fpatiis afymtoti- | 
cis circa CN converfis genita funt molis abfolute infinitz 
( poteft enim ex utrovis refecari versüs bafim cylindrus 
xqualis cuilibet dato ex coroll 18. Torricell. de. Solido Hy. 
ferbolico) , & tamen affignabilem inter fe rationem obfer. 
yant :;5 ad us ,qux eft quadratorum ,feu circulorum , qui 
ab ordinatis genitricum hyperbolarüm , ea rotatione , fiunt : 
taque infinitz. magnitudines cujuslibet affignabilis ratio- 
nis funt capaces: quod &c. 


M ON i9, 
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COROLL. Patet ex dictis s». 43. infinitas afymptotos hy- 
perbolarum non femper zquales cenfendas «ffe, cüm imó 
fint ad invicem, ut qux in pari altitudinead alteram asym. 
ptoton utriufque hyperbolz ordinantur , five ut infcripta 
ipfarum parallelogtamma, vel etiam ut earundem hyper- 
bolarum figurz ,qux à recto ,& tranfverío 1ipfarum axe con- 
tinentur: quemadmodum & ipfa hyperbolica fpatia funt 
in eadem ratione dictarum figurarum, qua fub axibus con- 
tinentur; qua in re , ut in plerifque alus proprietatibus, 
convenire hyperbolas cum ellipsibus , quz pariter funt ,ut 
axium figurz , notifhimum eft Geometris. 


PROPOSITIO VIII. 
Q Usdam verb, ex quautitatibus abfolute snfinetis ,drroerff fane 


erdsuit, atque alia alis 12fimities majores , aut misnores , adque 
fte ullo Isaite. 

3. St primó Spatium angu- 
lare BCO, lateribus CB, C M I om 
CO indefinité produ&is in-. 3 
terje&um : patet, hoc infi- 
nities majus fore quovis pa- 
rallelogrammo infinitx dá. 
taxat longitudinis CB, fed 
finitz latiyudinis CM, aut 
CN, videlicet ipío BC M B, 
aut BCNF, nam in pari 
omnium longitudine infini- 
tà CB, funtad invicem , ut 
latitudines CO, CM,CN, 
quarum prima ad utramli- 
bet pofteriorum habet ra- 
tionem majoré qualibet af- 
fignabili. 
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;. Sit deindeSpatium CN.DIP B, hyperbola Apollo. 
niana DIP' [ aliave curva asymptotica, quz cum asym- 
ptoto infinitum fpatium contineat , cujufmodi eft Con- 
chois Nicomedea, & alix altioris gradus Hyperbolz , qua 
parte ordinatarum poteftates majores. funt poteftatibus ab- 
fciffarum ] cum fua asymptoto C B. infinité producta com- 
C M mW  Q Prehenfum 5& fiat, ut ad v , ita, 
ES ——  NCad OM, tum agatur M E asym- 
toto parallela, qux ipfi curvz DIP 
alicubi occurret, velut in I ( eo quód 
curva femper fiat propior asympto- 
to, & ad intervallum G P perveniat 
minus quolibet dato. intervallo, C M 
vel G E ] atque ulterius protenía , 
fpatium P I E abfolut& infinitum ( cu- 
jus nempe ordinatz P E.perpetuó cref- 
cunt , dum longitudini 1E io infimi- 
nitüm minori applicantur, decrefcentibus e contrario or- 
dinatis asymptotici fpatii GP). comprehendet ; unde f$ 
quadrilineo IM DN. finito, & bilineo PL E infinito, com. 
mune addatur fpatium CMIP B, fet arca, CNDIB ab. 
foluté minor parallelogrammo iafinitéloogo B.C. M E:qua« 
re major erit ratio parallelogrammi infini: EC N Fad in- 
finitum fpatium asymptoticum CN DEB. quàm ad'infat- 
tum parallelogrammum B. C M Eis e(t autem ad: hoc in:ra- 
tione batum CN, CM, hoc eft,ut s; ad. 5, ergo BCNFE 
ad CNDIB rationem habet majorem qualibeta(fgnabili 
£! ad v, & ideo e(t infinities majus. eodem. Quod &c. 
3. Quod fi hec omnia fpatia circa. CN.O convertautur, 
manifeftum eft , folidum ab angulari fpatio B.C Qinfinities 
majus fore cylindro à parallelogrammo B CNE, & hoc 
rurfus infinities majus folido infinito, quod C.N D: E Bipro- 
duceret : quare et in corporibus infinitis diverfi infinito- 
rum ordines obfervantur. | 


sine 
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4. Jam.veró fi per pun&um D, inter asymptotos CN, 
CB tranfeant infinitz hyperbolz, nimirum linearis , five 
Apolloniana D 1 B, quadratica DER, cubica DHS c. 
ita ut rationi NC ad CM zqualis fit rato MI ad ND, 
ejufdem veró duplicata fit ratio 
ME ad ND, & triplicata ra- 
tio MH ad ND, & fic dein- 
ceps, patet fore in continua ra- 
tioneipías N D; MI,M E,MH &c. 
ideoque etiam fi punctum M cum 
linea MIEH per ipfum tranfe. 
unte , continuó accedat , ac tan. 
dem congruat punto C , & asym- 
proto CBR S, erunt in continua 
ratione N D ad infinitam CB, ut 
€ B ad infinitam CR, atque ut 
bzcipfaad.infimtam CS, unde va. . 
rii o: dines infinitarum longitudi. 
num naícentur , quarum ali aliis funt infinities majores. 
$. Idem ex 1nfinitis Pa. A O M 
rabols AEH, ADH, ACH TU 
[ dequibus prop. 6. egimus ] 
ultra nodum H cum recta 
A H ( que diameter eft qua- 
drati ilhs circumfcripti 
produtis, oftendi poteft ; 
du&a enim ipü H O paral- 
lela ML, omnes fecantein 
N,LEK,L&c utinfigura, AN 
erit rationis AO, A M,fi-. | | NINE 
ve OH, MN,dupliceta ra- 
tio OH,M I,triplicata ve- 
19 OH, MK , quadruüpli- 
cata aute OH, ML ,at v 
(2 que 
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.Que ita deinceps (eo quód 4 
prafatz axi parallelz (int ^ «zc 
exordine,utquadrata,cu- | 
bi, biquadrata , altioref- 
que poieftates abfciffarumà 
vertice AO, AM juxta, 
ejufmodi parabolarum na- 
turam ) , quare continue 
propor:ionales erunt OH, 
MN, MI, MK, ML &c. 
idque in quacunque diítan- 
tia ductafuerit MNIKL, 
adeoque etiamfi diítantia 
AM htinfinita, iveinfini- 
té major OA :;undéet MN | 
erit infinite major OH, & fic MI pariter infinite ma- 
jor evadet ipía MN, & MK infinities major MI, & ML 
ipfa M K , atque ita deinceps (ine limite: imó & fumptis, 
inter binas quaslibet didarum continué proportionalium. ; 
fibi immediatas , mediis proportionalibus , aliz intermedic 
parabolz orirentur ,diverfique ordines medii infinitorum.» 
prodirent, inter fuperiüs recenfitos., | 

6. Sic oftendi poteít, inter fpatium infinitum angulare, 
& infinité longum parallelogrammum finitx latitudinis ; me- 
diare fpatium parabolicum circa fuum axem con(deratum 
(uti & patium ab alia qualibet curva comprehenfum , quc 
circa axem ita fe in infinitum fuis ordinatis expandat , ut 
ejus tamen tangentes quemlibet angulum cumaxe contine- 
re poflint ) fiat enim ( z& frgsra fequenti ) angulus B.C O ad 
angulum B CL in quavis rationea(fignabili zy ad z: patet, 
quód , ipfa CO tangente parabolam CK circa axem CB 
defcriptam, ejus curvz alicubi occurret CL, velut in K 
[ 27. 1. Cozic. ] & ulteriüs protenía continebit cum cur- 
7a parabolica PK infinité producta fpatium infinitum ( quip- 

" pe 
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o Pe cujus latitudo femper augetur) 
PK L; & ideó fpatium angulare B CL, 
quod à parabolico B CP deficit qui- 
dem fegmento CK finito, fed illud 
excedit infinito fpatio L K P , eric uti- 
que majus eodem parabolico fpatio, 
unde angulare fpatium BC OO ad il. 
lud parabolicum majorem habebit ra- 
tionem ,quàm ad aliud angulare BCL, 
ideft, ex conftructione, majorem habe- 

bs ^ bit rationem ad illud , quàm fit qux- 
vis affignabilis ratio » ad s», quare erit illo infinité majus. 

At,quia recta N K1 axi parallela , nedum fecat parabolam 

CKP in K , fedet aliam quamlibet, qux circa eundem.» 

axem defcriberetur ,. fectis- fingulis ordinatis K M prioris 

ad pun&um G in data ratione.m ad z , qualis effet CGH, 
fecaret eadem axi parallela alicubi in pun&o F ( 26. 1. Comic.) 
eidem non amplius occurrens , unde fpatium infinitum re- 
fultabit IFH, finitum veró GEN, atque utrivis addito 
eodem BCGEFI,erit majus parabolicum fpatium BCFEH 
parallelogrammo infinito BCNI, & ideó parabolicum.s 
aliud fpatium BCKP majorem habebit rationem. ad pa- 
rallelogrammum B CN I, quàm ad parabolicam. aream.» 
BCFH, ad quam tamen .rationem habet ordinatarum, 
fcilicet »» ad »; unde primum parabolicum fpatium fupe- 
rat infinitum illud parallelogrammum ,ultra omnem affi- 
gnabil.m. rationem fcilicet: eft. illo. infinities majus , cüm 
effet ( ex oftenfis.] angulari fpatio B.COO-infinities minus; 
dantur ergo diver(i infinitorum ordines, ita ut quxdam. 
fint aliis 1nfinities.a:ajora , aut minora; quod &c. | 
COROLL. I. Hinc habetur , infinitum Parabolicum Tri- 
lineum OCKP, quodabangulari fpatio B CO differt pa- 
rabolico fpatio B CP , ex dictis zu. 6. infinities minori, 
ipfimet angulari fpatio B CO xquale ceníferi poffe [ i C0« 
rolJ, 
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roli. 2. prop. If. ) dummodo zqué in infinitum utraque, 
CO, CB protracta intelligatur | ad modum fectoris OCH j 
4A enim reda NK , quantumvis 
c TI O diftante , axi parallela.definire- 
! tur trilioeum Parabolicum , Jam.» 
ejufdem ordinis effet cum para- 
bolica area BCP ( nempe illius 
fubduplum ) non veró illa infini- 
tics majus ; fed tunc longitudo 
C B foret infinities major latitu- 
dine C N trilinei, quippead hanc 
effet in ratione ipfius C N: [ qux 
infinita: fupponitur. ] ad latus re- 
Gum propofitz parabolx ,ex generali natura ipfius. — — 
» COROLL.lIL Omnis hyper- ^. . "€ 
,bola EFG circa axem PH im- —. 
(defitate producta, fpauumecone — ^. 
sinet infinitum ejufdem ordinis |.-5.^ 
€um fpatio angularià fuis afym« 
totis BC, CD contento, imà 
li penitus zquale, differentia 
.enim afymptoticorum fpatio- 
zum BCFE, DCFOG infinit? 
minor eft ( ex zw. 2.) 1ptoan- 
gulariípatio, imó tot gradi- ES 
bus illo inferior eft. u&lolie s 

COROLL. HE Et hinc fpatium cujufvishyperbolx E F6, 
circa fuum axem. F H,, infinsties majus eft fpatio parabolx 
ad eundem axem pez ipfummet verticem deferiptz : il- 
lud enim ejufdem eft ordinis cum fpatio angulari, quod 
oftenfum eft infinite majus parabelico. 

COROLL. IV. Infuper hinc ratio elucet, cur impoffi. 
bile fit Hyperbolen Pasabola infcribere , aut hane illi cir- 
eumícribere,five per eundem, five. per diveríos vertices, 

: ut 
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ut habet Vincentius Viviani /ib. 1. de Max. &* Mia. prop. 
30 femper enim hyperbola fuaptenatura majoreft, quàm 
parabola , unde nequit 1lla intra hujus fines concludi. 


PROPOSITIO IX. 
» velbipoksne ordinis: Infiustorues: $temy ex sufenitis byperbolis 


demonftvare . 

r. Efto fpatium DPR BK , ordina- 
ta D K uni afymptoto C N parallela, | 
& altera aífymptoto. K B, atque hy- | 
perbola: prima ,fiveApolloniana:.DPR. 
infinité producta comprehenfum;tran- «1 
feat veró: per idem pun&um D intra, 
eafdem: afymptotos alia hyperbola, | 
DXLZ,cujus ordinatarum D K,X G 
quadrata fint reciprocé;ut abfciffe GC, 
K C à centro C, hi ve ut ordinate D. K, 8 
GP ad priorem hyperbolam:eruntque- | 
(du&a D F afymptoto CB parallela )..|. 4|/. / 
ubique in continua ratione D X [feu | ^ 4. 7i 

GS]GX,GP.Secetür jam quxli- | /[L 
bet ordinata pofterioris; hyperbole , B: go ET 
nempe DX, XG,in punt&isO, Via. 5 5s 
data quavis; ratione s ad's, per. quz punda: intelligatur 
tranfire alia curva O VQ ejufdem utique generis cum ipfa 
D X Z:eritque fpatium-K.O V.Q B. ad ipfum. K DX Z B. in 
ratione KO ad K D, (ive 2 ads, per conftru&ionem:: Por« 
ro,ubi D-X.Z pervenerit ad. intervallum. L H. zquale ipf 
OK, cüm debeat ordinata EH ad ordinatam. LH. hyper- 
bolz OV Q: effe in. ratione DK ad OK , ive THad HL, 
erunt in. continga. ratione TH, LH, IH, & ideó pun- 
&um I erit etiam ad. priorem hyperbolam. Apollonianam 
DPR ; quare fecabunt fe.curvz OVQ. , DPR in pun- 

| &o I, 
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&o i, non amplius fibi occurrentes, eo quód ratio H 1 ad 
ad BR fempcr futura eft duplicata rationis HI ad BQ, 
ut de.ipis DXZ, DPR fein pando D fecantibus diceba- 
tur. Et ideó fpatium K O V Q B ,ad partes B ipfinite pro- 
tenfum , majus érit ibfinito fpátio K DPRB ( nec enim» 
portio OVIP D, qua primum fpatium à pofleriori defi- 
cere videtur , ett in his computanda, quippe undecunque 
finita, adeoque infimté parva refpedu dictorum fpatio- 
rum , fed attendi dcbet exceffus Q I R abfolute infinitus, 
ut 75 S$«bolzo I11. demonftrabimus ) unde minor. eniti ratio 
fpati KDPR B ad K DX-Z B, quàm KOVQB ad idem fpa- 
tium KD XZB, hoc ett quàm ft ratio quavis affignabi- 
lis," ad w;ideó quefpaiumabApol eG. ^ 
loniana hyperbola comprehentuin ett 
infinité parvum refpectu fpatii ab hy. 
perbola quadratica definit ,' & hoc 
vicifüm, refpe&u ilbus.( licet abío. 
luté infiniti ) eft infinite magnum ,& - 
ordinis fuperioris , five juxzà defrm. VIT... 
eft Plu[quàm iufiniitm ; quod &c. 

2. Si aliorum graduum fuperiorum 
hyperbolz per idem pun&um D def. € 
cribantur, in quibus cubi, vel qua- 
dratoquadrata , aut alix altiores po- 
teftates ordinatarü reciproce refpon- 
deant. abíciffis, fimili modo demon- x 
ftrabitur, areas hyperbolarum fupe- B' g.Q- 
xiorum infinite majores effe areisinfe- — . 
riorum , quantumvis jam infinitis, vel plufquam infinitis: 
fupponatur enim D P R Quadratica hyperbola, & DXZ 
cubica, adeó ut hujus ordinatarum cubi j illius veró qua- 
drata reciproce fint ut abíciffz 5 fat autem , proportionali 
Ícctione ordinatarum DK ,X G pofterioris hyperbolz, alia 
cubica:hypexbola O V Q ; eritque fpatium. K O V Q B ad 
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Infinitorum &c. $7 
ipfum K DXZ B inratione K O ad K D, püta s ad i. Fo. 
nejam, curvá D.X Z perveni(fe ad intervallum L H , quoc 
fitad HT, vel K D, ut quadratum KO ad quadratum: 
K D, five ut z2 ad wimsoccürrat autem hyperbola quadra. 
tica DP R ipfi ordinatz H L in punQo I :eritque HI qua. 
dratum ad H L quadratum in ratione compofita ex qua. 
drato H1 ad quadratum KD five ratione «ubi HL ad 
cubum K D, cüm utraque ratio fit. reciproca abíciffarum 
CK, CH) & ratione quadrati KD ad quadratum HL, 
aut cubi X D ad quadratum HL du&ium in alutndinem 
K D5 qux dux rationesconflant rationem cubi H E ad qua- 
drarum HL in KD, remperationé HL ad KD, ideft. ex cozftr. 
quadrati KO ad quadratum K D. Cüm itaque HE qua- 
dratum ad quadratum HL fit ut quadratum, X O ad qua- 
dratum K D, patet ipfas KD,L H,inO, &I proportiana- 
liter fecari,adeóque punctum I pertinere ad. cubicam etiam 
hyperbolam O V Q, quz proptereà fecabit ipfam DP. R 
in I, nec illi amplius:occurret, eo quéd femper. futurüm 
fit quadratum B R ad :quadratum Hl, ut cubus BQ ad 
cubum H I ,ut antea oftenfum ett;quarefpanum K O1Q B, 
ad partes B infinité protenfum, majus erit infinito fpatio 
KDPRB, ut fuperiori numero concludebamus , adeóque 
major erit ratio KD XL Z B ad fecundum , quàm ad pri- 
mum , ad quod tamen effe poteft in quavis affignabili: xa- 
tione DK ad KO, five » ad » ; unde. liquet, fpatium; 
KDXZ B infinit& adhuc majus effe pano K D P R Bab hy- 
-.perbola quadratica coómprehenío, licet plufquàm infinitum 
hoc ipfum anteà deprebenderimus. Quod &c. 

3. Et fi quxlibet ipfarum GP, K D poteftates ab expo- 

nente e 1ndicatx reciprocé. refpondeant abíciffis, ordina- 

tifve alterius hyperbolz GX , & D ad poteftatem unitate 

fuperiorem elevatis , femper his ipfis ordinatis in V , & O 

; proportionaliter fectis , curva O V Q) occurret: priori hy- 

perbelz D P R. in 1, ubi correfpondebit ordinatz pofte- 
| H 
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rioris hypecbole H L, qux fit ad K D,ut poteítas e ipfiu: 
K O ad poteftatem (imilem ipfius K D, " unde renovabitur 
Í:mper precedensargumentum idque - | NC 
generatim fic: oftendetur.Sit KD a4 "[ - ^ 
& hyperbolz. D X Z^ ordinata quxvis: 
G.X,aut HL ponatur y, qux fi 
proportionaliter fecentur in O, V perg|: 
curvam OV Q n ratione s ad ,OC- 
currat hzc curva in I alteri hyperbo- 
PR, cujus ordinata quzvis GP, 
H I —:5ergo n concuríu I fiet e c us 


: di 
Jd TT d 


es igo " ad. a^. 


ut y'^* ad. a'f*, ergo Ae JA , ut H| 

tt ag arit LRL yt get z3 wm^atytu d.) lb d. 
* rurfus Botadeudofk per ' 4' NRUE go 
saca yyindeque yad 2 , ut st t ar 
ad we ,, nempe' ut. poteftas e ripus KO ad fimilem ipfas 
K D poteftatem;. Quod, &c. : | 

"COROLL. & Hmc eon(tst ; omnes dlyBertiolis nite 
gradus fupra Apollonianam vei Plu[gnam — sufinttas. jáxta 
VVallifni appellationem, & do&ttimam cenfendas ; utpote 
infinities majores areisihyperbolicisordiaarim ad a(ympto- 
ton reíe&tis: & quantumwis:propettional augménto ;:aut 
decremento .(ngulàtum ordinataram. ,':augeantur ifr, 
minuantur illz, numquam hyperbolas unius SURE poffe 
cum hyperbolis alterius generis comparari .: 

COROLL. II..Confequens etiam hinc eft, in Arearum 
dimenfione non fufficere , ut quzdam illarum abfolute in- 
finitz demonftrentur, fed: ampliüs requiri, ut oftendatur 
ad' quem infinitorum ordinem, aut gradum pertineant: 
Quod facile e(t, obfervando ad quod infiniti aliunde noti 
genus rationem affignabilem habere poffint. Verbi: gratia; 

T Spa- 
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Spatium , à Conchoide Nicomedea cum aífymptoto conter. 
tum , infinitum ett ejufdem generis cum Spatio afympto. 
tico hyperbolz Apollonianz , cui comparari poteft ex prop. 
2t. voffri libel: de Quadr. Circ. &'. Hyperb. Vtem fpatium à 
Quadratice Dinoftrati ultra quadrantem continuata, & 
ab ejus; afymptoto comprehenfum , ad eandem claffem ; 
fpe&at , ut ex ejus comparatione cum hyperbola Apollo. 
niana ; quam alibi exhibebimus, conftate poteft. Spatium 
quod curva Logarithmica, &'recta ad ejus afymptoton, 
parallela interiicitur, ejufdem ordinis eft cum parallelo- 
grammo infinite longitudinis, fed infinities minoris, quàm 
fit afymptotus Apollonianz hyperbolz. Spatium hyper- 
bolicum , eirca axem infinité productum excurrens, ejufdem 
ordinis eít cum! infinito fpatio angulari. Area curvz , quz 
ab Infignyi Geometra Hieronymo Sacherio in Neoffatsca [jb 
3. p'. 16, infiDita demonftratur., ad .afymptotici fpatii , 
quod Apollonii hyperbola complectitur. ;claffem pertinere 
imó ad ejus dimenfionéreferri oftenditur : atque ita. de aliis. 

| | ioni stc | 
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Portet auteva iu borum. Spatiorum / comparntione fuppoueré 
eadem) xque infinite ia longum proten[a , alsàs Infinitum 
ordinis inferioris &quari poterit Infiusto. [npertoris ordimis ad in- 
fimitam longitudinem inferioris gradus , [en priora. snfrutties mi- 
"rem applicato ; Cim enum  opatrma a[ymptoticum  bypevbola 
Apollonsana: fit. sufinitum , utique. aquivvalet parallelogrammis 72- 
feriptis yiultitudsue infinitis , qua fs ad parem latitndinemo com. 
ponantur , efficient utique. parallelogravmmsinn infinità longum , ipfe 
byperbolico fpatio equales fed bac ipfa asfimiti parallelograwsi 
longitudo  snferzoris ordinis. erit , fre sufiutties minor infinita. 
Jougitudme fpatii byperbolici : unde non wumrum , quód boc modo 
Jomaul utraque f[patia adequeutur . 
4r comparaudo parallelogrammum. eque snfinité longum , ac frt 
| H 
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60 :"Delnünitis. 
byperbolicum: patema , quamilsbet exigua fuerit: parallelograenm 
latitudo. fensper,, ex demon[iratzs, erit parallelagramnmm snfiuzttes 
sagt (patro byperbolico, quod spff a[yesptoto adracet ; sdemque, 
gutellegas de aliarum , que cnumeracusmus , fpatsorum «omparae 
ft0one. : 1 

GOROLL. III. Unde adhuc habetur , infinitam afym- 
toton Logirithmimicz, feu Logifticz , infinit& minorem effe 
infimta afymptoto hyperbolz Apollonianz.. Nam quias 
Logittice Q R S. fubtangens . jti:550 TT 
G T eft ad quamlibet axi pa- 
rallelam, PR, adeoque & qua- 
dratum T G ad rectangulum»: 
T Gin PR , ut rectangulum 
hyperbolg infcriptum KOPB . 
ad fpatium hyperbolicum.QR. 
OP(ordimatis QR , PO in- | 45 ^! 
terceptum ) ex cap.,6. Hage- |. ov 
nian. n. 6. fic, ut (x parallelo- 
grammum hyperbolz inícri- 
ptum cquetur quadrato TG, - 
etiam fpatium quodvis hyper- 
bolicum OP QR zquetur EG 
in PR, adeóque totum infi... | 
nitum 3patium hyperbolicum A R Q8. A «quabitur rectan- 
gulo ejufdem T G in afymptoton Logiftice infinite produ- 
&am B G ; Quare, es precedenti; erit longitudo ipfius. B.G 
infinite minor longitudine aíympoti hyperbolici B... 
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I MO ob[ervatione dignum eft , Spatia quavis. a[ymptotica fiur- 
| t2, longitudioi quidenz snfiuszte adiacere. , fed. snfiurté femper 
 "Hsori, quom) fit a[ymptotus byperbola dpollonsanes Nam & al- 
ttores byperbola [ in figura fequenti ] 4£DFB , qua i ad 
afym- 
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4[ysaptoton CA. (patsum fruitur comprebendant j, afymptoton in. 
finité wmainorem ,quàm fe byperbole afgeipzotus-, obttuent y eo quàd , 
cmn fet [emper e£ media inter K D , eg, ersz etiam a[yripto- 
145 C A byperbole quadratzce f D F., qua. parte finitam. arcana 
definit , ad afymptotom C A by- ii x3 " | 

| E nn Iv Ww 
perbole Apolloniaua.g D.G sy. Acá 34-1. 
ratione wnors qualibet; data ,. — ao i 
qualem babet K D. ad priorem A 2$. cjl 
C A, qua proportione mediat : 
inter K D ,Q poffremam C A ; 
altsoresque byperbole, gua par- 
te finitam aream adbuc minor 
cum a[ymptoto coripseberidume, 
babebunt, cadem vatzone, afym- 
peoros adówc vnfinitses virno- 
wes, eoe ad suferiorem. gra- 
dum enfinttatis confiflentes. 82- 
gitlrter 3n Cifioide: , ?0-Corrc- 
lata quadrantts , alis[aue. cur- 
«urs a[ ymptot1cts, fiustamarei.-— 05 o Li. | 
comprebeudentsbus , ob[ercare: erst, nfinitt a[ytptoté longttudimewe 
snfemstzes matnorem effe: a[ymptoto: byperbola Apolloutana. 
COROLL. IV. Hincetiam elici poteft. mo- 5 
dusinveftigandi , quando Spatiumquoddam: . 
afymptoticum ArovG aream: finitam com 5 
prehendat , quando veró infinitá , vel. adhuc |. 'z 
plufquam infinitam , refpe&u: ordinarii loci: ; 
hyperbolici inter afymptotos ;jacentis , in- 
tercipiat: Si nempe fpatio AxooG fiat re... & 
ciproca figura A aar, cujus fcilicet ordinate 
 f4 contineant cumordinatis rore&ctangulum 
eidem conftanti quadrato zquale ; nam. fi 
tangens ab hujus figurz reciprocx quzra- ID 
tur, & ejus generalis expreffo referatur ^ —— ^ 
"à ? 
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ad verticem A , conítabit certe, an ibi 
tangens AB fit ordinatz ra paralle-. 
la, an veró cum ipfa concurrat, in di-- 
fantia firi'a ab axe Ar, an autem cum — 
ipfoaxe Ar penitus coincidat ;& in primo «| 
cáíu Spatià ArooG finitü erit: infecundo 
infinitum: in tertio plufquàm infinitum. 
Innotefcit autem ratio tangentes ducendi . 
ex dictis coroll. 2. prop. V. undé generatim 
Jiquet,reciprocarü figurarü femper cquales-- 
fore fubtangentes, ad oppofità parté acci- 
piendas. 
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primau exorbitat , frc oflendemus Dua: byperbole, Aipollon1a- 
2a , fen ligearis LKR, & quadra. | | 
tica 1Q., per idem puntium [, 1u- 
zer ea[dem a[ymptotot C.4 , C B, 
ftnt defcrspta .. Ordimetur. qualibet 
BROT-.f[fecais lineas ut dufi- V 
gura. Ducatir. B(yoptoto C B^pa- 
rallela RG , occurrens 4n. G reila 
I M , taugenti prsorema. byperbolam. à 
ad puutium 1; i dulla RP. tan--. 
gente eju[dem ad: puntium - R' ( qua: & 
produlla- alteram tangente ferit 
3p V.) acceptoque a2 eadem prima 
byperbola quamrvis proximo puutio x , 
ger illad agantur. coordmats -paral- 
lele brq, r$g 5 ac 4untla CT fe- 
capte primam byperbolam an K ycom- 
pleattur parallelograema CO K X , 
CBRL,AIHOC:Jam proper A1,9 


PU efte Spatium R 10, quo fecunda | byperlola extat 
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jfrve CH ad C B, sut BR, frve HE ad C A vel BT , eezz pa. 
rallelogrammuum C H E L fimile ipft C BT A , adeoque circa eac- 
dey2 diametrum CT. confiiet . quare &*. CT. erit. diameter by- 
perbole R. KI, ut potrà bsfecans. [ubten[am RE, qua. altera dia- 
seter eft parallelogramva: E RT [, qnare eadea CT. per. tan- 
gentium occur[um V. traufibit : ex 29. 2. Conic. Pratered cim fit 
AC, ffve BT,ad KX,ut BC adCX,frve ut KX ad BR ,erunt 
BT,XK BR zn continua ratione , G' BT «cl EMI ad zertiam 
BR, ut quadratum. primas H £1 ad quadratum medie X K5 
fed. ex natura byperbola fecanda , u2 H I ad R B,.sta & qua- 
dratum HL ad quadratum B Q', ergo; KK quatur B Q, C jun- 
&a Q KO' erit a[ymptoto parallela .. Cz fiz autem G F. (qua spfe 
R Q. parallela ducitur ex punito G jJ Ct à tangente RV. n puntlo 
F limttatur : nec entm: femper coincides G F eum! ordipata K X. , 
ut boc loco Sculptor expref]rt  maimor femper ipfa R Q., metiente 
sntervallum parallelarum RG , Q5 confequens eft.,: ut. vaajor 
fft ratio: R O ad RG, quàm G F ad eandem: R G , «vel ( ob fi- 
eitlitudinem triangulorum F GR , R BP.]oguàm R. B: ad B P, 
aut R S ad S r5. sdeoqnue majus ertt: reilaugulum: QR. im, 
S r (nempe elementare [patinmi Q.q v-R )' relaugulo:G R s2 R8 
( nempe: [patio Rrg G. )s. quare Qe totum bilineum: Q UR. mas. 
jus ertt trilinco R4 M P:quod em fit finitum [ob suffuitatem: 
a[ymptotict [pats prima byperbola ]- patet. à fortiori énfruituin 
fore & blinema OQ TR; Quod erat: M RII MAT MG V. T 


| PROPOS TIO. 
8I using oc. eO sess MULT £3 fn | 
Quran Infintiwm , femque: infimities wiinus | Aiymptotéco: 
Spat:o Apollontanae  Hyperbole ,./ vepersre .. 8512103 
Ne quis fufpicetur , fpatium afymptoticum hyperbolsz 
Apollonianz minimum:ze(fe- omnium: infinitorum: fpatio- 
rum , quia: nullam ha&enus aream: novimus infinitam , qux 
aut ejufdem , aut fuperioris gradus non.fit ad: predium 
fpatiam : libet DOMUSTINSIUS DESAIN quce 
infi- 
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infinitam, fed infinincs minorem di&o afymptotico fpa. 
tio Apolloniano: ex quo facile erit fimiles areas adhuc 
infimitics mmores excogitare , & affertam varietatem. or- 
dinis Infini:xo:um fne nllolizite ( ut. prop. Víl11. pxgdizimus ) 
admittendam oftendere. | 3m ! 
Inter afymptotos C I, 
€ V defcriptafithyperbo- | 
la Apolloniana QAzT, | 
abícindés primam ordina- .Jx. 
tam Q ! equalem 1C; & i 
fobtangente CIagatur Lo- 
gauthmicalEeadaxems | 
€ P, cui parallela pofita: 
iH,fat ad. axem 1H pa- 4 
rabola 1 Gg , cujus Jatus- 
xe&um. fit duplum ipfus.. 
Cl, & produ&iseps or» |. 
.dinatis GH ,g;logaritb- | L|: 
mice occurientibus in. E5- 7d 
», ejufque ax1 in My», i: 
agantur ad axem paralle- 
i; EDA,eZa;tum ut re- 79. 
&angulum.ex ME in HG . | 
adquadratum CI, ita fit 
eadem C! vel IQ adDP, [E 
ac per omnia punda Ff. | 5 5; 4 i 
fic determinata tranfeat curva O FfS. Dico fpatium binis 
afymptotis parallelis 4O , CS, ecurva OF fS, & recta CI 
comprehenfum , abfolute quidem cífe infinitum, fed infi- 
nities minus fpatio hyperbolico C1QAzT. 
Fa&a enim DB xquali HG , itemque dà zquali bg ,at- 
que ita femper, oriatur hinc alia «urya 1B4 X ; ntque; 
AFBDEHG,;zafbdebg nite proxumg: erit iplarum 
BD ,é4 differentia &R ,ex conftru&ione, xqualis differen- 
aT tx 
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tit Lg correfpondentium H G, 5g; eritque BR. ad. R7, 
ut BR ad Lg , nempe in ratione compofita ex BR, fec 
D4 differentia ordinatarum Logarithmicz, ad H/,fiveM c 
differentiam axis ejufdem, & ex Mz , feu GL differentia 
axis parabolz ad Lg differentiam ordinatarum ejus; e& 
autem ex coroll. 2. prop. V. prima ratio qualis rationi oz- 
dinatz M E ad fubtangentem M P vel CI, & ratio altera 
zqualis rationi fubtapgentis parabole , feu duplx I H , ad 
HG, vel duplz HG ad latus re&um , aut fimplicis HG, 
ad CI femiffem lateris recti; ergo BR ad RÀ elt in ratio- 
ne compofita ex ME ad CI, & HG ad CI, fcilicet ut 
rectangulum ex M E in HG ad quadratum CÍ, hoc eft, 
ex conftructione, ut CI, vel IQ ad DF 5 quare extrema- 
rum rectangulum ex FD in BR (quod e& idem cum fpa- 
tiolo infinite parvo F Df, per coroll. 3. prop. V. ) &quabr- 
tur rectangulo mediarum 1 Q vel CI in A^; quod cümo 
ubique perpetuó obtineat , maniteítum eit, totum fpiüum 
SfFOIC, ex omnibus arcolis elementaribus FDzf ag- 
gregatum , zquati rectangulo ex IQ vel CI in totam. 
afymptoton C X , qux omnibus differentiis R. /' ordinata- 
rum xqualis e(t: adeoque cüm C X fit infinita , utpoté zqua- 
lis ordinatx parabolx ad infinitam. diftantiam à vertices, 
patet, fpatium illud Sf F OIC rectangulo infinito xquale., 
probari, & fic effe abfolute infinitum: fed hyperbolicum 
fpatium CIQ AT zquatur rectangulo ex eadem IQ , vel 
CI in totum axem infinitum CP Logarithmicz ( nam , ex 
cap. 6. Hugentauorum 2. 6. fabtangens CI eff ad quaámli- 
bet D E parallelam axi Logiítice, vel dicas CI quadratum 
ad CI in DE, ut parallelogrammum hyperbole infcriptü 
C D A, quod cquatur quadrato CI, propter Q I.zqua!em 
CI, ad fpatium hyperbolicum A QID,quod exinde cqua- 
bitur: in hoc cafu rcectangulo ex CI in. DE, adeoque to- 
tam fpatium afymptoticum fiet zquale rectangulo ex CI 
in tótum axem CP ) erit ergo fpatium CI () X T ad' fpa. 
l tium 
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tium SFOIC, ut infinitus axis Logarichmicz , vel para- 
bolz,ad infinitam ejus ordinatam, tive ut hzc ipfa infini- 
ta parabole ordinata ad fuum latus recum ; adeoque in 
ratione majori, quàm quzlibet atfignabilis , quaré inventum 
eft fpatium abfoluté infimtum, ied idem inünities minus 
' afymptotico fpatio hyperbolxz Apollomanz . Quod erat &c. 
COROLL.I. Hincobi- m 
ter patet, curvzz IDBé fub- iS 
tangentem-K D effead or- | 
dinatam DB, ut recan- 
gulum ME in HG, fiv, 
NCDB , ad quadratum 
CI: in hac enim ratione, 
vidimus effe differentias 
BR, R£, quz íunt fub. 
tangenti, & ordinatx pro- 
portionales ex fupradi&is. 
COROLL. II. Unde etià 
extenía tangente K B ad 
afymptoton in V , erit pa- 
riter BN ad NV ( feu fum. W 
pta communi altitudine, 
NC, rectangulum NCDB "€ 
ad rectangulum CNV ).ot 
redangulum NCDB ad 
quadratum CI; quare qua- 
dratum CI equabitur CNV 
xecangulo, & fubtangens N V xquatur conftanti quadra- 
to CI, divifo per abíciffam N C , ideft reciproca eft ab- 
Ícifz NC , aut dicas xqualis ordinatz in pun&o N ad 
hype:bolam TAQ, ufque dum illi occurrat , continua- 
tam , quippe quz pariter ejufdem N C e(t reciproca. 
COROLL. HI. $i quis ex puncto B duceret curvz I Bé 
perpendicularem, foret füubnormalis, poft ordinatam BD 
in 
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:;n ipfa DC producta ab hac perpendiculari refe&a , xqua- 
hs ordinatz D A hyperbolz: etenim ett VN ad NB, ut 
BD ad DK, vel ut przdida fubnormalis ad ordinatam 
BD feu. CN , adeoque rectangulum extremarum V NC 
[ hoc eft, per. pracedeus. corollar. quadratum CIQ , vel rc- 
€angulum CD A,ob hyperbolam ) xquatur rectangulc 
mediarum N B, vel CD 1n fubnormalem , quare eadem.: 
fubnormalis zquatur A D ordinatz ad hyperbolam. 

"COROLL. IV. Unde ampliüs o&endi poteft, fpatium ; 
hyperbolicum A QID zquari dimidio quadrati ex ordi- 
nata B D: pofita enim CD x, DB y, & di&a fubnor- 
mali — pserit p ad y, ut dy ad dx (nempeut RP ad RB) 
quare pax [ Give, ob »— AD, fpatium AD 4a] — 5dy -— 
dimidio differentialis 254y , quz ex Scbol. prop. V. eit diffe- 
rentia quadrati yy; & 1deo, integrando, totum fpauum 
AQID zquatur dimidio quadrati BD. Quod & huncex- 
peditiüs patet, quia ex oftenfis in demonttratione hujuf- 
met propofitionis, fpatium hyperbolicum A QID zqua- 
tur rectangulo ex CI in DB,vel IH , quadratum autem 
BD, vel HG,ex natura parabole, zquatur rectangulo ex 
eadem IH in duplam CI, quz ett latus rectum , ergo idem 
fpatium hyperbolicum A Q I D e(t dimidium quadiati 
HG, vel BD. | 
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Anifeflum eff , curvam I Bb effe Logaritboiicam quadra- 
Iam , ex earum genere , quas Hugenianorum cap. 1. 
n. 4. zndicavui , de quibus (Y egregium tratiatum, genesi à no- 
bis perbumantter accepta , eon[erzpfit. 1nfiguis | Geometra Lau- 
rentius Lorenzini , quem stinam cum alis tradatibus, res 
geometricas. accurati]]iné ,— n. profundifimid. slluflrautibus ,. ty- 
pis aliquando committeret | Entmneró patet, quód cima in priva 
Logaritbzaica I E e frtratio IO, ME ad ratioszgm IC,wm e, ut 
Hz C M 
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CM ad Cm , vel IH ad 
Ih: eujus vatioms fubdupis- 
cata efl ratio ipjarum HG , 
hg, fe» B D, bd, patet fo- 
re BD ad bd, frve NC ad 
n C,:n [ubduplicata ratione, 
eus, quam babet ratzo dua- 
rum CL, N B ad rationem 
duarum C I, nbs aut llame 
rationem ad banc effe ut qua- 
dratum diflantia C IN. ad qua- 
dratum diflantig C n. Suma- 
liter, fi loco. parabola. qua- 
dratice I G g pofita futffet 
alterins altioris ordiuts para- 
, 0 ola , ex ejus ordimatarum. 
:ve HG trauslatioue z29. D E, 
orta fuiffet altioris adhuc or- 
dists logarttbinica , ejufque 
tangeus ,Q' alae fuutitones fs. 
wie awvefizgatzome  detege- 
re"tar . 
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Uadraticg byperbole cum Apollousava fpectialtor comparatio, 

ad ejus altiorem sufimttateua dewoufleaadag. | 
Sit inter a(ymptotos IR C A [ uc «9 Fzurao fequeute ]. pet 
angulum P quadrati R P A C defcripta hype:bola Apollo- 
niana PK V, & hyperbola quadrauca P Q Y, 1n qua fit 
$O ad R P,ut quadratum R C ad quadratum CS, vel ut 
quadratum S K ad quadratum R P , adeoque tres SQ, SK, 
KP fnt perpetuó proportionales; defcripta. fit etiam ad 
axem A CT Logifica RBG,ad partes G d:creícens, cu- 

jus 
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jus fubtangés TD | 

equetur CR: itéq. | 
facta CH zqua- 
li CR, ponatur 
HNL continua- 
tio ejufdem Logi- 
fticz, quz ex R. : 
ad partes AP ex- 
porrigi debebat , 
ad eaídem partes 
afymptoti CT re- 
flexa, & eà ver- 
süs in infinitum fe 
expandens. Itaq. 
ob zqualem , imó eandem asis portionem CD ,, ordinatis 
BD,CR,& CH, DN interceptam, erit femper D B ad 
CR,ut CR vel CHad DN,fed etiam ut DB. vel CS 
ad CR, ita in hyperbola Apolloniana R P ( vel CR aut 
CH)ad SK, ergo DN. zquatur. femper correfpondenti 
ordinatz byperbolice SK: factaque zdbs4 . infinite pro- 
xima priori; cüm fit SQ ad SK, ut SK ad RP, vel ut 
AC ad C$ , vel ut TD ad. DB, vel ut B6, autD4, ad 66 
vel S, erit rectangulum extremarum: Q S s zquale rectan- 
gulo mediarum , fcilicet SK , vel N D in D4, & fic fem- 
per, unde fpatium hyperbolz quadratice SR PQ per: co- 
roll 3. prop.V. quale oftendetur correfpondenti fpatio Lo- 
giftico NH CD; fed ex oftenfis zu demonffratione prop. pra- 
ced. c^ £m coroll. 3: prop: LX..Spauum hyperbolicum SR PK 
xquatur re&tangulo ex. C R10 loganithmum. CS , fcilicet 
in BS, hoc eft, du&a H MI aíymptoto parallela , zqua- 
tur ce&angulo correfpondenti CHMD, ergo fpatia SRPQ, 
SRPK funt femper ad 150v1icem, ut NHCD, MHCD; 
& ubi pun&um $ cadit in C , erit totum. fpatium. hyper- 
bolz quadratice CR. P'Q Y ad fpatià Apollonianz CRPEV, 

ut 
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utlogifticum fpa- L. 

tum IT CHNL Di 
jin infinitam ain- 
plitudiné T L in- 
fimtz longitudi- 
ni C T reípon- 
dentem diffufum, 1 
ad rectangulum. 
infinit: longum.» 
TCHI; fcd illud 
eft infiniiies ma- 
jus hoc, nam ex 
ipfofecairi pofsüt 
quot quis volue- D | | 
rit zqualia reCangula infinité longa TCHI, IMZE, &c. 
ergo & Spatium hyperbolz quadratice C R P Q Y eft. infi- 
nities majus fpatio Apollonianz hyperbolx abíoluté infi- 
nito CR PK V, adeoque jure potuit à VValhfio P/p[quam 
sufimitum nuncupari. Quod erat &c. 

COROLL. I Cüm ex vofiris Hugeniauts cap. 3. n. 6. Spa: 
tia Logiftica zqué alta NDCH,BDCR fint ad invicem, 
ut homologx ordinatz CH, BD, five ut rectangulum.» 
CHM D ad rectangulum CD BS, & permutando fpatium 
NDCH ad CHMD, hoc eft, juxta hanc propofitionem, 
fpatium SRPQ ad SRPK, erit, ut fpatium logifticum.» 
BDCR ad infcriptum rectangulum CDBS. 

COROLL. II. Extenfa tangente T B ufque ad CR in X, 
quoniam ex dictis Hugesiauor. cap. 7. v. 3. & cap. 10. n. 8. 
rectangulum CD BS zquatur rectangulofubtangentis D T, 
vel CR in 8X, & fpatium BDCR ex ibidem diclis cap. 4. 
2.3. Q' cap. 8. 2. 14. quatur rectangulo ejufdem fubtan- 
gentis in S R erit itaque fpatium SR P Q ad fpatium. 
SRPXKX utSX ad SR. | 

COROLL. III. Unde rurfus liquet, integrum fpatium » 


hy- 
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hyperbolz quadraticz C R P Q Y effe infinities majus fpa- 
tio Apollonianz CR PKV,, adeoque piwfgquam infinitum, 
cenfendum ; etenim ubi S cadit in C: tum rectangulum; 
CDBS evanefcit, aut faltem fit infinité minus Ípatio in. 
tegrz logiftice TCR BG, feu quadrato fubtangentis CR: 
tum ipía SX evadit infinite parva refpectu SR , quz tunc fit 
CR; undé fpatiü hyperbole Apollonii CRPKV, evadat infini- 
ties minus fpatio hyperbolx quadr«ticz CRPQY neceffe eft. 

COROLL. 1V. Rurfus, quia fpatium SRP Q ad SRPK 
oftenfum eft cffe ; ut NDCH ad MDCH; eft autem.» 
NDCH zquale recangulo ex fubtangente logifticc CH 
in MN, erit primum fpatium ad fecundum , ut N M ad 
MH; fed NM ad MH potett rationem habere majorem.» 
qualibet affignabili, fi. concipiatur accedere magis , ac ma- 
gis punctum S$ ad centrum C, adeoque ab eodem C magis 
ac magis recedere ordinata logiftice D N, nam M N ultra 
tangentem H Z , quz ad angulum femire&tum ZH.M, five 
H AC inclinatur,in immenfum exícrefcit, unde: ratio N M 
ad MZ, vel MH ,femper fit major, prout (jun&a, N.H 4) 
fit femper fine limite major. ratio HC ad C45 ergo. NM 
evadit infinities major, quàm MH , ubi. punctum S cum; 
puncto C.convenerit , & ideo fpatium CR P Q Y. erit cunc 
infinities majus ipfo C R P K V , ac proinde plufquam infit 
tuti hac ctiam ratione colligitur. irm " 
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[E XX offeufis 1a bac propofittoue , quód DN. ordinata figure HNL, 
LL fft femper equalis correfpoudenta S K , ordzmata byperbola PKV , 
collggstue expedstus nodus generalis de[crzbeudt data cuslibet. fígu- 
r£ RBG [uam Reciprocam HN L : deferzpta. enema. byperbola Apol- 
lontana PKV, quia. femper vetlaugulum Cà K aquatur pfi CRP. fit, 
st [p ad puntia D, C ordinentur spfg DN,CH aqualesre[petlzvvé spfis 
SK , RP , utique etiam retdaugula NDB ,HCR aqueutur , adeoque 
fgura HNL zoadat Reciproca ipfius KBG. PRO. 
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| Dem alites vur[ns, ad abundautiorem fcientiam , demonffrave . 
'| ii(dem pofitis, ducatur C K , conveniens cum R P. pro- 
du&a in 2, & jungatur 3 Q occurrens alymptoto C A in. 
A" 435 eritque R5 ad SK, 
s: —— ut R C ad CS; ut SK ad 
RP, velut SQad SK; 
D Zw igitür zquales erunt K 3, 
— BINE SQ, unde 3Q4 erit afym- 
JE |" ptoto R SC parallela , cui 
-'pér K zquidiftans pariter 
i. | -fat 4 K 85 Jam veió ex 
e fono demonítratis cap. 8. Hage- 
AIII MI HET UELTA UOUUTROR S72MAMOKUME W.: 1 Y. Spatium.» 
áfifinite longurn ,ab hyperbola quadratica P.-Q ad partes 
'afymptoti S R versüs X infinite producia compr: henfum, eft 
finite quantitatis , & femper zquatur inícripto re&angulo 
eidem ordinatx adiacenti nempe RSQPX xquatur C5Q4, 
& folum RPX xquatur CRPA ,vel huiczquali CSK 8; 
ideoque utriufque differentia , nempe fpatium SRPQ zqua- 
tur refiduo 84QK , vel. zquah complemento S.K75R, 
quod eidem latitudini S R'adiacet cum fpatio SRPQ  , fed 
longitudinem habet zqualem applicat correfpondenti 
SK hyperbolz Apollonianz, «atque ita femper; ergo ubi 
congruerit SK 'afymptoto CA , fiet integrum fpatium.s 
CRPQY zquale rectangulo ex C R in afymptoton hy. 
perbole Apollonii CAV;sed hoc re&angulum, ex prop. V III. 
?. 2. eit infinities majus fpatio asymptotico hyperbolx 
"Apollonit', ergo fpatium CR P Q Y quadratice hypeibole 
«eft infinities majus: dido fpatio Apolloniang hyperbolx, 
unde à Cl VVallifio jure. Plefgnama Infiastus» dici potuit. 
Quod erat &e, ; 


CO- 
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COROLL. I. £x quo fpatium SR PQ oftenfum fit equa- 
le rsctangulo SK 5. , ablato communi SR P.E K,erit KEQ 
-odph K&EP, &appofitocommuni 7 EQ 3, fiet PE Qs 
xquale & 73: . 

COROLL..41. Unde & fpatium SR PQ ad P.EQ ;eri, 
ut Qa ad 7 KQ 3, nempe ut-.CS ad SR, & ccompo- 
nendo,;R 8$ Q3 ad PE Q3 erit,ut CR ad KR S,ac percon- 
verfi'onem rationis, R SSQ.3 ad SRPQ,.ut. Chad C5. 

ACOROLL. IH. Quia veró fpatium .SKPR — rc:iangulo ex 
(CR in logaritnum CS ( «uide jfip.. pag. 30. ) nempe in. SB 
ex «coroll. 3. prop. LX. ent. SK PAX. ad.S Q.DR ain ratione, 
compofita ex CR, vel. R.P4ad SK, & ex logarithino (CS, 
nempe $B,ad SR , ideft in compof(ita satione ex S.C ad 
CR,&SB.ad SR ,hoc.eft ut redangulum Logifiice an- 
fcriptum .C S.B D .ad rectangulum ex C. 1n, 5 , five ad 
Logitticum fpatium C.D.B & ;.quod confonat Jam .oftenfis 
-&orel]. a. prop. praced. unde. surfus.eadem inferri poffunt, 
quz deinceps in fequentibus.cozollarus demonítrata. funt 
de wz2oni Anfinitate hujus fpatii. 


$CHOLIO.N. 
H lenus multipliciter probacosmus divverfrtatesa ordeass dn- 


fiustormm a Varsgnonso: controcer[am , 1dque 2is arganmen- 
9isy quibus fabeffe poffe ballucinatzonem , de [emenda expre[/onc 
fpatzormm equ [mods ad contrartas partes , omnino non «video 5-hac 
enimterósexceptzone Var gracodfimus s[us oft adversi VV allfm, 
feslscez apfuin uon obfervvafie , negatzroum valorem avearum byper- 
bolicarum [uperéorum JdApollomana , uon sudicare altoreza Anfini- 
aatem sp[arumo , fed contrariam. dumtaxat pofitzonem , adeout ff- 
nitam quidem quautttatem exprimat , fed ad oppofitas partes ac- 
eiptendasa : quod ap[um. antea. amonuerat .Georgius Cheyngus 
Collega nofler, l1bzo «Londsui 4mpreffo 4503 .De Methodo Flu- 
zionum ánverfa ,.pag..66.445 verbis sQuodf quadraturez ca- 

! K 
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preffio affirmativa fuerit ,area adjacet tam abíciffz , quàm 
ordinatz: fin negativa fuerit, cadit ad partes contrarias, 
& adjacet abícillz ultia- ordinatam. produ&z :. sb; etzan. 
ftatim fubdit exemplum infinitarum hyperbolarum. Quar fauc 
legem mos mininid zmprobarans , C [altem 1n. byperbolarum. cafu 
( ex acctdentine , an. fnapte. general: natura. , bic uon 12gquiro, 
fed vide dicenda iufra in Epift. fub;jancta pott Lemm. 12. ) 
obtinere fatemur: quemadmodum (y adesa., sndependenter à Cbey- 
sai libello :pffs nondum -vifo, autmadvertendum cen[ebant. anno 
1704 Dott] Viri , quos: Bonoma comveueram, € quibu[cum 
de bac Infinitorum materta , deque natura negatrvarum. quanti- 
tatum in. Marfilrauwo Mau[so diuferebam , vvidelicet: Euftachius 
Manfredi Matbefeos: Profeff. celeberrimus , &? ViCtorius Stan. 
chari, quem Geometria , Aualyttca. , Phyfica , & Aftronomia. 
ftbi nuuc [. beu nivits sinmatura ! ] mortis imvidta prareptum do- 
lent ; neque tamen maguttudiumm plujquàm infiuttarum exten. 
tiam negabat ullus: sp[orum , fed: varios 1nfiuiti gradus exprimen- 
dos potzus- arbitrabatur Staucbarius per rationem aa. ad. o , aut 
a5 ad o, vel a* ad. o c. € fem- per. duplicatam, triplicatam , 
quadruplicatasm (gc. rattonts fimpliciter 2nfimite a ad 0 ) quàm 
per ratione pofttivui ad negattoum,a ad — v,vel a ad — 2 5e 
que eutm franum negatruum reddere quantitates nibilo gainores , 
nt nultis ratioctuits confirmabat , [ed'ad partess oppofftam dura- 
vaxat: vctrocedentes  qiare Q* exprejfronem: negattroom: bypesko 
lavum pls(guam sufintarum , cvertficari fatis , accspiendo sp[avssz 
aream ad plagam oppofitam , ubi «valor spfarum fitus ed, Ex. 
zant: adbuc: apud ime dotis/fimi Juvonss epiflole, quas pofi menn 
in Etbruriam reditum , 13 Jnnt? , Yo, &" 24 Jelii: dii anii 
1704, bis de rebus tranfentftt , ut. fententiam (nara. claris: ex- 
poneret. Sed bac doilrina- adunfia; non ideà conceffertrs V ariguo- 
2:0, «ut Plufquam infinitum costraditltonem £mvoluere , cia 
alimde, quàm per quantitatum nibilo minorum expreffionem pro- 
bari polt, atit. $m affertione byperbolarum plufauara. snfinitareema 
belincinat im propterea fuiffe VVallifeum , quód. mon aszmadvst- 
terit, 
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ferst , uegaticuas quautitates yaream contraria. pofitsoue accaptea- 
dam fignificare: uam ia. Algebra fua. cap. 66, & 67 exprefs: 
banc dotirinam sp[emet VVallzfius firmarverat , Q* dafertis vveyai: 
Volum. 2. Op. Math. pag. 286. dixerat: Àmpotlibile eft, quan. 
titatem ullam negativam effe, impoffibile eft enim, ut ulla 
magnitudo fit minus quàm nihil, aut ullus numerus pau- 
cior quàm o. Nec tamen eft ea fuppofitio aut inutilis , aur. 
abífurda, modó re&é intelligatur. Quamvis enim quoad 
puram notationem algebricam,innuere videatur nota. —— 
magnitudinem , quz minor fit, quàm nihil ; cüm tamen, 
phyficam fubit confiderationem, magnitudinem. non. mi- 
nüs realem denotat, quàm ipfum T5 Sed fenfu fuppofitio- 
ni contrario interpretandam. Verbi gratia fiquis promo- 
veri fupponatur 5 paffibus; atque tum retrocedere patfi- 
bus 2; atque tum interroget quifpiam , quantó promotior 
fit fa&tus ? Dicetur 3 pafbbus pron:otior, propter 5 —2— 35 
f autem,poftquam procefferat 5 pattibus, retrocedat pallibus 
$ ; atque tum interroget quis, quantó fit promotior? ref. 
pondebitur — 3 paffibus [ propter 5 —8— — 3) hoc eit 
tribus paffbus minüs promotus &c. Qxod (? aliis exemplis 
geomeirscis deinceps. ofleudit 5. 11aque mon. anficiatur. VValhfus, 
negabis quantitates oppofümm fitum re[picere , quoties datam 
babent pofittoneya , ut. qualibet pbyfiea , Q'. geometrica magnitse 
dines. babent : at. ff de numeris pnró abfiraéits fermo fft , qui à fr- 
uU mom pendent , quomodo cos Algebra vver[at : boc modo ,1nquauz, 
enr minores nibilo deca mon debeant. mnmeri negativot , cmm re[ul- 
jent ex majorum [ubtraéizoue à minoribus? S1 4 ex  fubirabo , 
vutdeo reliuqui 135 fi 4 ex 4 anfero, relinqui o, fen merus nt- 
bils fi 4 ex 1 auferam, an uou unus quàm ntbil [npererit ? an 
contendam [npere[fe idem , quod fnpercft ablatis 4 ex 2? Loc cer- 
316 dicendum foret , ff — 3, quod ef refiduum fubtratiionts 4. ex 
1 , pofítirvé acctpá. deberes pro tribus nuitatsbus majoribus nibilo, 
fed smver[u fiium [ quem vero fitum im bis abfivaélis à vasteraa, 
Q" à loco mibi fingam? ) ferehüs . Quidquid ad eft , inducium 
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falrem: $ Vallo, &* à: praffants]oonis Geometris: admffmm , ai. 
tiorem: Pofimtatis Ordmeve , bac una Varignoms: exceptzone [| ta» 
imet [f undecumque: [folida]. won 2ufringi., mamfeftuez oft, qnippe, 
argmmentie tale exceptions wriuiasd: obuoxiis: , * abegufmodr tri- 
caria, cirea: segatzog quantitatis naturam [nccre[centvum , cons. 
£roxver[fa nom pendentibus, eju [moda causii batlemus.multsplicster proz: 
puguatan , (*" absndé coufirmataws bic dedimus . Tanto ewi- 
yaterbi femper. apud me. fuit. Cl. Varignonzz- autloritas:, nt: neqnez, 
uni dumtaxat rvatiuncula. fidens ab ejus. fententia difcefferimos, 
nec mft poftquam , 12 omneya parteus boc avmumento vuerfato:, . fia 
imet: nbqne conftans: altioris lnfamtatis: toflinoniuums 2nde mul- 
zipliciter exprimere: potut , VValltfrana: dotleina manm: dederzms, 
gec pratermi[erim: à primis u[que amtiis [uis vaapgmi- hujas: vnyffes 
vii rationem ex: ovdiue deducere, G* cm Vir: Clo om pen afl vont 
erias bmc Tratlatnsa legeudum obtuleram, aucepss adbuc: ausus 
( qud nonnulla , quaiex: noftro: Fiugemanorum D beotemusum tras 
&atn, abs (e non aute: perleido , peudelanr:, fibi obfcnvsorm cosfau. 
fuiffent. ) fententiam: fu[penderetzs: prolizea: Epiftolas, dm quas eot 
pream Lent io omnium bac pertimeutiunz. demnkiratzómem 
aliunde quiay ab-elementis planis:, Qe corteis son pendemtem:, pro: 
pofes , &* contwsver(a hyperbolaca [patta Plufquam- infinita: ves 
ré cenfendig cffo side vav[us.cominfo, slluem deuraue: adiaffene- 
(0 fn miraberis buyns, vuexttatisc adag y^ atqarec omma 
deiude: tnfà fcrupnlum , rta vmvel: alter aur diffienla 
gates mibi: obyotlman: expediens, peuttus: 
adem . H8gmre: banc: spfanz E peffolnuo, 

Letlornsm: meornm. nos paviter- ! 
|geofotnrawm, dic adacüéere 0000 00s E 
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» Cy Editum tibi im Patriam profperum gratulor, Vir 
4 Nr Illuftriffime , teque acriori:,' quàm: antea, ftudio: 
ZA Geometricarum , ac. Mechanicarum: rerum con- 
templationi animum. impendere decreviffe, letus accepi. 
Interim. veró obícuriorem tibi accidiffe non paucis: in lo- 
cis Tra&atum no(ítrum,, De Ivfrutes. Ifinztorum, atque Infi- 
nitéparcvorum: Ordinibus, quem. fuperioribus: zflivis- feriis ti-- 
bi legendum obtuli , mirari defino, poftquam retuliti, Hu- 
geniaona: noftra, ex quibus multz harum demonftrationum 
pendent:,à te minime: hactenus fuiffe perle&ta 5; Ne tamem 
animo deípondeas .,, adi hujus: enim admirabilis. Veritatis 
lucemyquans tantopere tibi manifeítari defideras., me: fa» 
cem;preferente, ftatim admitti poteris, ubinonnullis Lem- 
matibus- id: omne fupplevero,. quod noftrz demonftratio- 
nis prosteísus aliuad perfpectum fupponit fit. ergo. 
LEMMA L. Ex ponihes-quabuslibes IK e 
Hiypesbole Apollanzane: K L, dnédas altera [ym- 
proto parallelis E4:, KO', jmnilifgne ad ceu-.— | 
irpo C retis IC , KE, erit feiior. byper- M 
bol/cus K C'I qualis. quadrslsueo O ALK . 
Nam: pa:allelogrammorum. GAIM,. $ 
COKS (ex 12.2. coute. ) xqualium , 


j 
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dimidia funt triangula G A Í, COK, quz ideó zqualia funt, 
& communi abiato tiiacgulo COF , appofitoque utrinque 
trilinceo FIK , manifeitum cít, fetorem K CI zquari qua- 
dnhneoO AL1K.. 

COROLL. Hinc patet C, E e, A 
quadriilinea KIAO, K1IM3...— 
eidem f«ctori C1 K , adeo- M 

ne & invicem effe xqualia. 44. 

LE 4MA IL. Sz zz afym-. — 
pioto C A tres retia propor- 
Honrales CL, CO, CA, 
4d byperbolam ordineniur alte- 
ri e[ynptoto parallele L P , & 
OK, Al: Erit. puntium K 
"vertex portions PK I. 

Completis parallelogram- 

mis, ut in figura , erit ex 
natura hyperbolz, CL ad 
CO, ut reciproct O K ad. &-.——g 
LP , quare etiam ipfa CO ^ 
ad C A,ut OK ad A T: & ideo parallelogrammum COKS 
erit fimile ipfi CATR , & circa eandem diametrum C'T 
( 26.6. elem.) confiftet ; fimiliter càm fit OK ad AI, vel 
ipfi parallelam L E , ut AC ad CO, vel CO ad CL, erit 
& parallelogrammum CL E M circa eandem diametrum » 
ipforum COKS, CATR; & quia ET ,PI funt diametri 
parallelogrammi EIT P , fe mutuó fecabunt in X; Igitur 
recta CX , qux ex centro bifecat applicatam P1, diame- 
ter erit portionis , & per ejus verticem tranfibit ; oftenía. 
€ft autem tranfire per pun&um K , ergo K eft vertex di- 
&z portionis. à 

LEMMA III. Lfdem pofitis , quadrilinea AIKO, OKPL, 
4u& ordinatis ad terminos continué. proportionalimm.: intercspaun- 
tnr, aqualia evunt . 


Nam 
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 Nam&triangulum X CI xquatur X CP, & portio XK1 
zqualis eft portioni XK P, cüm diameter K X bifecet ap- 
plicatam PI , & portionem PKI: quar? fe&ores K CI, 
KCP, adeoque & quadrilinea AIKO, OX PL,ex Jep»:1..- 
zquabuntur. 

LEMMA IV. $5: fueriut 
LC,CD,c* OC, CAprc- 
portionales , ordznatzs inde ad'A, 
byperbolaz LP , D'Q ,6'OK, 
A I , intercepta quadrilinea, 
LPOD , OKLA pariter aqua- 
la erunt. 

Sumpta inter DC, OC 
media: proportionali N C, 
hxc media erit etiam inter 
LC, AC propter rectan- 
gulum L C A zquale ip(i 
D CO, feu quadrato CN; 
ergo ordinata N V , eritex 
legum. prgeed. quadrilineum 
ANVI zquale quadrili-,. 
neo N.L P V3 itemq. ONVK. 
quale N D Q V ; quare & refidua AOKI, DLPC(y, 
2qualia manebunt. | 

LEMMA V. Ar fi major ,aut minor foret ratio LC ad CD, 
quàm OC ad C A, effeb quadrslineum LP Q.D majus pariter , 
amt minus , pfo OK I4 

Quippe aucta CL , augeretur primi quadrilinei exten- 
fio, & illa decrefcente hzc pariter minueretur. 

LEMMA: VI. Ordinentur ad. byperbolam dua. qualibet. AL, 
OX, d dus alie LP, DQ , erit ratio duarum OC, CA ad 
ratzoxem: duarum: D:C , C Ly, ut. quadrilineum IAOK ad 
PLDO. 

Miltiplicetur enim utcunque ratio duarum OC,C ^, 

ume 
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fumptis quotlibet continue pro. 
portionalibus SC, TC, NC, 
quibus refpondébunt ., per. lese- 


A 


p 


NC, A C rationis OC, AC, 
tam multiplex .refultet :quadri- 
lineumNVIA quadrilineiAOK. 
Simimier:multiplicata .utéunque 
ratione DC, LC per quotlibet 
continué proportionales ;P/C , 
MOC,ottendetur ix que multiplex 
fore quadrilineum P.L.M E ipfius 
PLDQ:&quidem fi ratio NC, 
. AC zqualis fuerit. rationi M C, 
LC, etiam quadrilineum VNiAT jer deua 4. fiet zqua- 
le ip& PLME; fin prima. ratio major, aut minor fuerit 
fecunda , etiam per lemma 5. primum quadrilineum fietal- 
tero majus, aut minus; quare ut ratio O C, AC , ad 'ra- 
tionem DC, LC, ita quadrilineum 1A:4O K. ad ipfum 
pL DO ,ob antécedehtium *&qué multiplicia prafatomo- 
do refpondentia zqué multiplicibus confequentium , uit 
exigit termirtorum 'proportionalitas ex def./6. 5. elem. 

TEMMA VII Siweééa 4d C (atinfig. fequenti ) fe&a.nz- 
cunque in. B , iterum Jecetur sn D , guter Ao B, autand, 
uter B ,Ur C erit vatso duarum B:A, D i4 ad vationem duarum 
DC, BC snwsajopi iproportzone., mm BC «ad A B: ar ratio 
dearum dut, BA ad'watsonem duarum BC dC ss minors pro- 
aportsone -erzt-, qeita B C wd. 4B. 

Per'terminos A, C :du&is parallelis KCN, LAM, & 
fada CK zquali AL, ex K,& I ducantur duz hypetbole 
«quales K G'EF., Lgef , inverfo fitu pofitz in Pestis 

: " a ym- 


; ER. 
EN X NMIHPEGOCS 
D RERREEES TI P. 3. wqualia quadriliaca prio- 
SI--MMMAMele4- £ ribus ordinatis , aluíque $ X, 
T[-MHSMeeeÜ€el TZ, NV inteniécta: adeó ut 
ANEeerseey quàm multiplicata fuerit ratio 
di 
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afymptoticis CAM, ACN,ad quas ordinata per pur- 
&um B recta E Be, reliquis afymptotis parallela, & per 
pun&a D , 4 pariter ordinatis F Dg , G 2f, per puncta E, 
e ducantur ipti A C parallelz LEH, 
le; eritque per lemma 6. ratio dua- 
rum BA,D A ,ad rationem ipfarum 
DC, BC ut fpanum FEBD ad DBeg, 
hoc eft in minori ratione , quàm( di- 
minuto antecedente, & aucto con- 
fequente ] qua fit parallelogrammo- 
rium EBDL, eBD^?,fivequam EB 
ad Be, aut BC ad AB (nam xqua- 
lia funt parallelogramma zqualibus 
hyperbolis infcripta EBA , eBC, 
adeoque latera habent reciproca ) At 
e contrario ratio duarun 4A, BA 
ad rationem ipfarum B C,4C eitex 
eodem lewm. 6. ut EGdB ad Bdfe, 
qux ratio minor eft, quàm ( aucto 
antecedente, & minuto confequen. | 
te ) parallelogrammorum EH 4B , BZ7e, feu quàm EB ad 
Be ,ícihcet BC ad A B; & igitur. major eft in primo, & 
minor in fecundo cafu propo:tio di&arum rationü quàm 
fit ratio pariium. BC, AB, ut fuit propofitum. en 

LEMMA Vill. Effo AB ad BC zu ratioue qualibet , mad 

] 3 n. Dro, fatium ex. poteflate., 

! Dor dp epfus A B, cujus £ndex m, 1n po- 
ARRA TTONETORIS CERCLE ED MAT 

zeflatem 1pfius BC, cnjus index n S 

effe ommntura famileupe waxtuumm , 1deft majus , quii ft, alib fecta 

AC in D el d , [maeretur fatium ex ffmilibus earum partium 

poteflatsbus per eo[dezn sndices denomsnatis . | 

Nam quia ratio duarum AB, AD ad rationem dua- 

rum DC,BC eft in minori proportione , per lesa 7. quàm 

BC ad A B, ide quàm » ad z per hypothefim , erit. fa- 

L 


. um 


82 Epiftola 


Gum extremorum »majus fa. 
&o mediorum ideft ratio dua- 
rum AB, A D multiplicata 
per v [ feu ratio A" ad ipfum 4D" ] major erit ratione, 
DC,CB multiplicata per 2( hoc ett ratione pc" ad c&* ] 
unde rurfus factum extremorum 4g" in C&^ majus erit fa- 
&o mediorum 4p^ in pc^. Similiter oftendetur , quód 
cüm fit rationis duasum ZA , A B, ad rationem iplarum s 
BC, 4C, minor proportio, quàm BC ad AB, feu quàm s 
ad m, erit prima ratio multiplicata per hoc eft jx" ad 
AB" ) minor fecunda multiplicata per w (1deft 8c^ ad. 3c» ) 
& ideó fa&um extremorum ji" in ;c" minus erit facto me- 
diorum i£" in Bc"; quare ipfum Ag"4m BC"eftomnium 
fimilium maximum. nieodi 
LEMMA. IX. nter afymptatos | 
ACH fit qualibet ex infestis by c. d Ho D —XA 
perbolis PKp , cujus. ea proprietas, | 
ut poteftas ordinata K B. denomana- 
t2 ab m ,ad fimilem alterius ordi. 
zat& PD poteslatem , fit rectproce , 
ut quauis poteftas. abfczfg à centra Q 
DC , cujns audex nyad fiveslem ab. . 
fetf/& BO poteflatem. Dico ,' 4uod 
sí frat AB ad BC, ut m ad n, fom. 
&a AK byperbolags teuget am K. 
Occurrat AK ordinatz PD in 
F ;eritque factum ex CB" m gk» 
ad factum. ex CB"dn BA" ,ut jk" ad pa" , five ut bí" ad 
DA" , vel ut productum ex E in-DE ad produ&um ex 
CD" in pa^ atqui CE" in ga" ex lew. precedente , cujus 
hypothefi cafus hic congruit , majus eft quàm .&p^ án DA" , 
ergo ( per 14. y. elem.) etiam Ci" in Bk" ( vel cp? ta De", 
ph quale, ob reciprocam poteftatum rationem ) majus ei 
quim cpD^4n DF" 3 major. ei; igitur DP , quam DF ,& ideo 
(laid Y a pun- 
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, punQum hyperbolz P eft ultra re&tam K A , idque ubique 
contingit, ergo A K in folo pun&o K hyperbolz occurrit, 
ipsamque tangendo prztergreditur. 

LEMMA X. I» qualibet figura C AN , ff ad termztos d, a. 
ordinatarusa 44N , an, | 
ordinentur reto AG, 
ag ax: B N parallele, 
&quales vveró re[petlzvots 
fobtangentzbus NB,nb, 
erit figera Gga A aqua- 
his figure danN , eu 
eorrefpond:t . 

Has figuras cap. 8. 
Hagemaztr.n. 3. Cox- 
relatas appellabam, 
earumque zqualita. 
tem ( suppofitis infinite proximis GAN, HDE) demon- 
flravi ex 43. x. elem. propter xqualia Elementaria paral. 
lelogranma DFGH , DENM, , itemque dfgh, denm, 
quz funt complementa parallelogrammorum circa diame- 
trum A B, five e?. Quare con(tat propofitum. 

LEMMA Xl. Effo 4a€ quahbet exu 
snfiuttis byperbolis [upra de[eriptis , &*. [mt 
poteflates ordinataywuoó A N , an quarum | 
sndex m, reesproca. poteiatibus ab[esffarum 
nD,ND , quareu index n, ducanrur 
40, af ordmate ad. aliam. a[ymptoton 
erit ut m ad n ,55aquadrilineum N dan 
ad quadriliueun O- Aa f. 

Extenfis enim O A, f2ad G, & gintj 
ratione » ad ;, fiat alia. hyperbola, | 
ejufdem generis G p , quz erit correla- 
ta priori, s^ ss ley»z. xo. eo quód AG, 1€ jut 
4g zquentur fubtangentibus N B, »& ,ad quas abíciffe ND; 

L2 2 
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2D [ zquales ipfis OA, fa] pariterp 
funt ex lemm. 9. in ratione z ad 5; 

. quare fpatium AagG zquatur ex emm. 
ro. fpatio Azz Ns eft autem Aag GN 
ad AzfO in ratione z ad z ( cüm» 
. eju(modi fit ratio quarumvis ordinatarü 
GA,AO,&gza,af)quare & fpatium 
N Aa ad fpatium OA af eít femper 
in ratione 5 ad 7. | b 

LEMMA XII. Isfdeza pofitis , ertt to- 
£um fpatium DOaC ad portionem N.AaC, |. | 
ut nadm 549 drvideudoretlangulà DOAN (€ 
ad [patiug N.AAaC,ut n —mad m. : 

Ubi enim af infinite proxima fiet afymptoto D N , fpa- 
tium OA af degenerabit in DOAa C, &fpatium N Aa» 
in N A2C,quaie cüm ejufmodi fpatia OA af, NAa» fint 
ut 7 ad s, patet integra quoque DOA;C,NAzaCeffein 
eadem ratione, & dividendo infcriptam rectangulum ad 
fubfequentem aream fore , ut 2 —; ad z; : 

Nimirum fi z fit major ipfo », in ratione affgnabili, 
quam habet ipforum differentia ad datum  ( ut propte- 
rea in hoc cafu fit utriufque arez finita ratio); fiz xqua- 
tur ;», ut in hyperbola Apolloniana, ratio prodibit infi- 
nité parva o ad r. [unde in hoccafu area hyperbolica infi- 
nité major e(t infcripto parallelogrammo ] fin faerit 2 mi- 
nor ipfo», habebitur ratio minor quàm infinite parva ,quc 
fcilicet foret negativi numeri minoris nihilo ( appello »zz- 
sores tibilo 1n hoc cafu negativum numerum , quia non, 
applicantur nunc numeri ad certas quantitates , aliquam 
datam pofitionem fervantes, ut ad oppofitam plagam in- 
. verti poffint , fed abfolute confiderantur, & in ab trato, 
tamquam ezponentes ,qui rationes quantitatum reprxfen- 
tant , independenter à quolibet ipfarum situ ) ad unitatem, 
vel alium numerum pofitivum ( unde tunc. aream hypes- 

boli- 
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bolicam plufquam infinities fuperare infcriptum paralles 
logrammum CI. V Valli(ius contendit ) putà fi » exiftente x 
fuerit » zqualis 2, fiet parallelogrammi ratio ad aream.» 
hyperbolicam quz — 1 ad 2: fi fuerit z xqualis 3 , fiet il- 
la ratio — 2 ad 3 , atque ita deinceps; quas quidem ratio 
nes , patet non effe fubduplam , aut fübfequialteram , in: 
tercedentem inter aliquem ex terminis ,qui comparantur, 
inverfo fitu acceptum ( ut prztendit Varignonius ) & re- 
liquum eodem loco manentem, licet hoc ipfum verificari 
contingat, quia nempe area NA 4C ad reliquam DNAV, 
quz , trans ordinatam , ad partes oppofitas vergit , femper 
invenitur effe, ut »? —z ad z — 5 [ ut facilé deducitur ex 
przmiffis , & utramlibet ad infcriptum parallelogrammum, 
velut ad », comparando ] itaque alterutra eft ut differen 
tia exponentium negativa, vel pofitiva , nempe fi v fuperet 
z numero £ , erit prima ad fecundam ut » ad — P, fin ma- 
jor fuerit z, quàm » eadem differentia , erit illa ad hanc 
ut — b ad P, càm fimili lege utraque area ad utramque; 
afymptoton referatur , mutatis dumtaxat ordinatarum po- 
teftatibus in poteftates abíciffarum , & contra ; Sed quem- 
admodüm in cafu Apollonianz Hyperbolz, cujus ratio 
ad infcriptum parallellogrammum eft 7» ad z — 2,five r ad 
o, non contendit Varignonius, confequens rationis o in- 
dicare in antecedenti zwl/am wagnittidinem ( quafi in ipfam 
ordinatam A N,unde originem ducit, contraheretur area 
hvpeibolica ) fed abfolutà znfinitam, licét interim in rebus: 
phyficis , aut geometricis quantitatibus , datam pofitionem, 
ex determinata origine; fervantibus ,' quoties contingit, 
quantitates illas, puta 2, & bj invicem zquari , tunca — b 
zquetur o, & in nihilum abeat, five retrocedens exa&té 
quantitas » ad przcitatam otiginem ipfiusa nec citra con- 
fiftens , nec ultra procurrens , 1n ejufdem a principium con- 
trahatur, ibique, in non quantum fui generis degenerans, 
evaneícat: ita 1n cafu altiorum hyperbolarum , ubi ratio 

| paral- 
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parallelogrammi ad aream hyperbolicam fubfequentem eft 
m—mad m,five— 1 ad 2, aut— 2 ad 3 &c. non. vide- 
tur przfümendum , ex negativo antecedente, indicari con- 
fequcats aree tranfpofitionem faciendam ad aliam. partem 
ordinatz , ut paílhim: 1n magnitudinibus fitum. habentibus, 
fr ex fixa ongiae in determinatam plagam: protenduntur 
e, & b, fitque illa minor, hzc major diff.rentia c , itaut 
kIa[e,tunc e— b a— 2 —6 zc —c, & hec eft pofitivaz 
quantas retrorium ab origine computata, in adveríam.; 
partem ab illa, versüs quam fe extendere 24,& 5 fappone- 
bantur ; Sed 1mó hinc concladere licet, dictum parallelo- 
grammunr ad. confequentem aream, ut minus quàm nihil, 
comparari, adco ut hzc 1Hud fuperet plufquàm. inliaue : 
quin potius, fi n-gativa exprefho quidpiam invertendum.; 
eoncluderet , ipfum parallelogrammum , quod. eit homo- 
logus comparationis terminus quantitatis negativx — r, 
aut — 2, (itum mutare deberet , non area hyperbolica ,quz 
homologa eft pofitivo termino »? exprimenti 2,aut 3 poli- 
tivas unitates ; quemadmodum in exprethione Apolloniane 
hyperbolz ,, adi quam di&um parallelogrammum eít, ut o 
ad 1 , idem parallelogrammum, velut nihilum reputatur 
zefpe&tu arex infinitxz hyperbolice , non à contrario area 
hyperbolica in nihilum: degenerat: fed hzc obiter. dicta, 
fint in V Vallifiamx argumenti defenfionem, cujus caufa ta- 
men ab hoc puncto non pendet, cüm nec mihi propofi- 
tum fit ab ejufmodi analytica expreffione variorum infini- 
tatis graduum evidentiam repetere ( qui fané hinc non fa- 
tis commode elicerentur , alteram aream hyperbolicam » 
alteri fuperioris ordinis comparando, & in hoc tantüm. 
VVallifiy ratio. deficere. videtur ) fed. potius geometrica 
eften&one , ut videbimus, qux hanc negativi figni ambi- 
guitatem nibil moratur. | 

LEMMA XHL Fer adem pantlum 4 1ran[eaut: dua byperbola, 
Apollomana a R, & quadam alia .AP , cujus ordinaarum. PQ. 

pore- 
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oeflas m re- a | | | 
pue re[pos- P H : 

deat ab[ezfsis 
DO, ex quo- 
lzbet ejus puu- N 
&o P ad afyrz- 
protos paralle- 
le agatur PQ, 
PÉ, occurren. 
ges priori by- | TOU 
perbole in R, a: erst trslineym RAP ad eriliuesm Aa, 
ut m ad 1. f 
Cüm in hyperbola Apolloniana quadrilinea A az NN, 
A«f O fint zqualia [ per coroll. Jerem... 1. frue ex. Jem. 1t. 
ob indices w, » «quales, quibus. dicta fpatia proportio- 
nantur J appofito , aut dempto communi trilinoo PeA, 
fiet fpatium NAPaz zquale P£OA ; fed PAN Q. ad 
PfOA, per lezom. 11. eft, ut» ad s, Give, in hoc cafu, ut 
-$ ad 1; ergo idem P ANNQ etiam. ad NAPz2 erit , ut 
5 ad 1:fed etiam QR AN ad N. Aa eft ut ratio duarum 
2D, DN, per lemm. 6. fcilicet pariter ut s ad 1. ( quia, 
prima ratio femel accepta equatur fecundz. per x multi- 
plicatz, cüm es hypothefi firQD ad. DN , ut NA" ad Gp 
vel 5" , ideft nt »p'^ ad ps" ) ergo & reliquum RAP ad 
reliquum AaP .eftin:eadem ratione.pg ad. 1. Quod erat &c. 
- COROLL. Hinc conflat, dividendo in prima figura , ef- 
Íe RPa ad AaP, ut m— 1 ad 1::ataàn (ecunda figura, 
effe R Pa ad AaP, ut r—m ad 15 & RaP ad RPA in 
prima figura effe, ut sm — x ad s» 3 at. in fecunda figura, 
elfe, ut 1x —» ad », unde fi in primo cafu s» xquatür 
2, vel in fecundo «« xquatur. dimidio: unitatis [.hoc eft 
fit exponens radicis quadratz ] patet, rectam Pa prime 
figurz , bifariam dividere trilineum AR P,.& rectam» 
RP íccundx figure fimiliter bifariam fecare trilineum AaP. 
| LEM. 
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LEMMA XIV. I:/dem pofitis ,ex bslztieo 
R AP utrique byperbola sutersetko, magnz- 
ipdinem data qualibet finita quantitate Z 
majorem fecabimns . 

Sit primó oumerus zz maj. x unitate, — 
& tunc du&a quavis Pa aíymptoto 
DQ parallela , multiplicetui. ratio iz 
ad : , uí(quedum zqualis, aut proxi- 
me major evadat ratione Z ad A Pa; ; 
fitque ratio fic multiplicata eadem ,que 
producti ex numero r in z , idelt rc 
ad 1. Tum ducta PR afymptoto DO 
parallela , agatur RG parallela DQ, ! 
deinde SG, ST , T V alternatim afymptotis parallele , id- 
que in tot punctis P,G, T continuetur, quoties multipli- 
cata fuerit ratio.r:2 ad 1 rationis z ad 1. Quia igitur ibus 
tium AVT ad fpatium AP rationem habet compofitam 
ex intermediis rationibus, A V T ad ATS, ATSad ASG 
ASG ad AGR, AGR ad ARP, & ARP ad APa 
(omnibus majeris inxqualitatis) quarum prima , tertia, & 
quinta (alizque impariloco pofitz fi plures fuerint ) zquan- 
tur femper ex Jemm. 13. rationi ad 1. quz fimul compo- 
fitz eandem rationem multiplicant Justa acceptum nume- 
rum pun&orum P,G, T, adeoque ex fe folis conflarent 
rationem r;z7 ad 1. ideft zqualem, aut proxime? majorem ; 
ratione Z ad APa, patet utique, rationem A V T ad 
A Pa, quz ex recenfitis , & infuper ex fecunda , quarta, 
aliifque pari loco pofitis componitur , longé majorem effe 
ratione Z ad APa, ideoque fpatium. A V T multó majus 
fore propofito fpatio Z. | 

Sin autem fuerit z [ se zu figura fequenti ] minor quàm 
1, tunc ipfa P4 ducatur parallela DO, & ratione 1 ad 
zi vicifhm mulbplicata, ufque dum fiat ratio r ad ;z xqua- 
lis; aut proxime major ranone Z ad AP, continuetur 
)n 
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intotidem pundis flexilincü 4PRGSTV 
ex lineis alternatim parallelisad afym- 
ptotos , & eodem ratiocinio colligetur, 
fpatium ATV ad APa majorem ra- 
tionem habere, quàm Zad A P «,quia. 
íol€ rationes ATV ad ATS, nec non 
AGSad AGR , & APR ad APa 
[ fingulz ex lemm. 13. xquales rationi 
1 ad » ] componerent rationem x ad 
s2, multiplicatam fcilicet ipfius 1 ad », 
pro numero pundorum P,G, T; Quare. 
conftat, in hoc etiam cafu, ' ex bilineo 
R A P fecari poffe fpatium TAV ma- 
jus qualibet finita magnitudine propo- 
fita Z. Quod erat &c. 

COROLL. Hinc patet , fpatium,hyperbola Apolloniana 
ARV , & quavis alia APT interceptum , effemagnitudinis 
abfolute infinite , poteft enim ad. finitum fpatià APa ratio- 
nem habere majorem qualibet L O HM & 


beber y Ba, et iste 
AN ,an poteffates , per numersa 
m( unitate maj erem ) denomtun- 
24 , reciprocé rejpoudeaut. abfesffss 
nc ,NC: tum per feilionem quae 
fumuis a[ymptoto. parallelarmu.. 
AQ, BH , sn pants P, G, 

£A qualibe "aff ignabili raHDne., , 
puià £ ad Y , frat: byperbola PGT 
mfi ABaD proportsonalter aua- 
Jega. D:co,P G T. convenire ali- 
vuebi coelis in. L,cum Sidi d 
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aa byperbola AIV, Ó ulrerims y, O HM € 
jrodutlam eam (ecare . 

Ordinata PS occurrat Apol. Un der lol 


lonianxz hyperbolz in K, & diui 
du&a K L afymptoto paralle- SR 
la,fiat, at » — r ad : , ita qua- A. N 
drilineum hyperbolicá OLKA. A 
ad O ALIM, refectum pariter : 
recta MI afymptoto CQ: pa- 
rallela; cim igitur illud. fpa- 
tium ad hoc ( Jem; 6.) fit, 
ut rato duarum LC, CO ,fi- ME 
ve AO, OP , nempe f ad t, . Q, 
ad rationem duarum. OC, CM, j 
erit, ut »? — 1 ad r, ita ratio "LAO TIE 
f ad r ad rationem OC ad CM, pz 
& componendo, ut »w ad r, ita compofita ratio ex f. ad 
1, & OC ad CM ( nempe ratio fO C ad CM) ad ipfam 
rationem OC ad CM ; unde productum extremorum xqua- 
bitur produ&o mediorum , ideft pofterior ratio multnpli- 
cata per » fcu ratio có" ad cv" xquabitur fimplici ratio- 
ni f CO ad CM , compofitz. fcilicet ex f ad 1, five AO 
ad OP, € COad CM,aut 1M ad AO, qux dux ratio- 
nes confiant rationem IM ad OP: fed ut có" ad Cu , 
ita ex natura curvz PGT eft etiam MI, que ex Mafymptoto. 
CQ parallela ufque ad curvam PGT ducitur, ad eandem OP; 
igitur eadem eft : M ad Apollenianam, & MI ad hanc hyper- 
bolam noviffimé ductam ; quare utraque hxc curva in pun. 
&o I conveniet; deinceps aatem, Gi? ad ;5" ( pofita. sg 
ordinata ad hanc hyperbolam PIT, £V vero ordinata. 
ad Apollonianam A R V ]fícu. &C ad CQ, vel QI ad 2 V, 
majorem habebit rationem,quàm QI ad g», & ideo z V 
minor erit quàm »g ,quare manifeftum eft , utramquecur- 
vam fe invicem fecare in I, &:curvam P GI ex interiori 
e : fieri 
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fieri exteriorem Apollonianz hyperbolz . Quod &c. 
His pofitis, atque attentiüs perfpectis, facillime demon. 
(trabitur precipuum noftrum; ! 
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C Ujuslibet byperbola Apolloniana. altsorís , fpatium. a[ymptes 
ticum ef? Plu(quam : Infinitum cerfendum. 

Intelligatur ARIVX hyperbola Apollonii, & per idem 
pun&dum intra eaídem afymptotos Q CO defcripta fit hy- 
perbola quzlibet , cujus ordinatarum À N ,47 poteftas ab 
exponente », qui major fit unitate, denominata, refpon- 
deat abfciffis reciproce acceptis ^C , N C./ Dico fpatium.» 
5 COA BD , ad partes D infinite RAE , elle infini- 
ties majus fpatio abfolute infinito Apollonianz hyperbolz 
zCOAR V aque in infinitum producto ;/adcoque illud effe 
Pis]quam iufimitum. bà | est ! 

Aífignetur enim quzlibet ratio majoris inequalitatis , f 
ad 15; & fingulis afymptoto CQ parallelis AO, BH &c. 
in tali ratione fectis ad puncta P, G &c. ducta fit hyper- 
bola PGT, priori A BD proportioniliter analoga, quz 
[ Jemm. 15. ] fecabit Apollonianam hyperbolam alicubi, 
velut in I ; bilineum autem VIT (per coroll. leum. 14. ) 
erit abíoluté infinitum , adeoque infinities majus termina- 
tofpatio PGIRA ;& appofito commuhifpatio xCOPGiVX, 
fiet 4| COPGIg T abfolute majus fpatio zCOARIVX; 
& ideo fpatium N COA Ba D majorem habebit rationem 
ad hoc fecundum , quàm ad illud primum: fed ad illud 
( ob proportionalem fingularum parallelasrum OA, HB 
Íc&tionem ad P, G in ratione f ad 1 ) eít in affignabili 
quavis ratione f ad 15 ergo ad hoc fecundum rationem.» 
habet majorem qualibet affignabilis infinities igitur ipfum 
fupcrat, adeoque eft Pis(q0a4m Lfit9wm. Quod erat. de- 
monfítrandum. gncf 
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Nune ad ferupulos tuos excutiendos accedo. Illud ia 
primis opporis, quomodo fieri polfit, ut omne afympto- 
ticum fpatium , velut CN D LB, iafinities minus afferi pof- 
fit circumícripto parallelog;ammo C NF, ut ego íxpius 
afferui : càüm tamen , (i intelligatur Vas prifmaticum datx 
altitudinis equalis C N, bafim habens ipfum afymptoticum 
foatium , aqua , vel alio fluido repleri, tum amota curva 
fponda D1B, permittatur aqua fluere ufque ad. fpondam 
NF alteri C G parallelam , adeo ut adaptetur prifmati , 
E M. 3i ogbafim nunc habenti parallelogrammü 
e^ ^" — — afinié longum CN PF, confequens vi« 
—. deatur, ut ad: aliquam. altitudinem , 
i» fi non qualem priori , faltem in ali. 
! qua-ad ipfam ratione a(fisnabili, ea- 
d:m aqua a(furgat , ne dicere coga- 
mur, infiaitam molem aquz vix fuf- 
ficere ad madefaciendam dumtaxat in- 
DS fiait& longi parallelogrammi  fuperfi- 
ü ciem, nec tantam effe, uc fupra fun- 
dum vafis CN.F vel tantillum eleve- 
tur, quod abfurduns ab omnibus cenfendam fore arbitra- 
ris. Ad hec, fi iw parallelepipedum, fuper determinato 
quadrato CN in longitudinem infinitam eretum,aquama » 
illam, qu: prius. intra prifma finitz altitudinis CN, fed 
infiniram aíymptoticam aream pro bafi obtinens , conclu. 
debatur, immiífam concipiamus , utique ad infinitam. al- 
titudinem fore elevandam obfervas , adeoque consruere, 
poffe prifmati ,bafim habenti infinitum parallelogrammums, 
finitam veró altitudiriems & fic nou effe cenfendum afym- 
ptoticum fpatium infmtes minus parallelostammo: cir- 
cumfcripto. Poítremó auctoritatem neício, an rationem.» 
Cl. V.Galilzi obiicere 3dentidem non prztermittis , quio- 
pe qui Dzzj. r. de sov fcientza. non poffe invicem: com- 
parari infinitas magnitudines , exemplo radicum , quacia- 
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torum , ac cuborum ex omnibus numeris felefctorum evine 
cit , unde vocabula. majoris , minoris , & zqualis locum.» 
non habere in Infinitis flatuit, eoque minüs admiffurum.s 
hzc noftra Hafieore lofiusta: arbitraris , qui ne rationem, 
quidem affignabilem in ejufdem generis Infinitis agnofcit : 
unde íxpius repetis , cavendum , ne mirum: in modum hal« 
lucinemur, dum tam audader infinitas quantitates ,. fini 
tx noftrz mentis captum excedentes, verfare non dubitas 
mus, ac de iifdem, perinde ac de finitis, per analyticoa 
calculos , geometricos diícurfus, ac figurarum. diagram- 

mata , difcurrere prxfummus. — — j 
Quibus hzc breviter poffe reponi obfervo. Primo nihil 
abfurdi effe , quód aqua illa, quz vas prifmaticum a(yme« 
ptotale CN DI B implebat , applicata Vafi parallelepipe- 
do fuper parallelogrammo CN F erecto, vix ejus fundum 
madefaciat, nec ad ullam fiuitanz altitudinem à fua. bafi 
elevetur, fed tatitüm ad infimité parvam , adeout quàm 
infinities minus eft fpatium. afymptcticum CN DI B. cir- 
cumfcripto: parallelogtammo CN F, tam infiaities minor 
fit reciproce altitudo , ad. quam in. hoc parallelepipedo 
affütget aqua , altitudine CN prioris prifmatis , ut gene- 
vati in omnibus folidiszqualibus contíngere: neceffe: e(t: 
ac demum illud idem imhoc. cafa dicendum effe, quod 
quis dicefet, fex finital aliquo: quantumvis tiragno, aqua- 
rütm receptaculo, puri ex toto occeano, cffundi intellige- 
retüit aqua in 1mrseníam planitiem: , feu. fuperficiem infi- 
fitam, ctii adhirvendo; certe non po(fet in. ullam: dàtam 
altiradinem: elevari ;»fed:sllany vig humeGaret: eodem. 
q5pe modo fiaitum:occeani fundum fe habet ad immen- 
fam planitiem , ut inflaita área. afymptotica ad circum- 
fcriptum parallelogranmum , quod: illa oftenditur infini- 
ties maius. U. 301 1 ! 
Secundó , fi/aqua illa replens: prifmaticum Vas. afym- 
'ptoralo; infuadeéretur parallelepipedo. baüim habenti: da- 
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tum quadratum re&te C N , fed interminatam altitudinem, 
utique intra illud ad altitudinem infinitam erigeretur, fed 
tamen infinitics minorem , quàm fit longitudo fpatii afym- 
ptotici : mmirum fi aiea afymptotica. fuerit hyperbolz 
Apollonianz, erit altitudo prifmatis zqualis infinito axi 
Log fticz , feu Logaiithmicz, fubtangentem habentis xqua.- 
lem ipfi N C lateri quadrati hyperbo. 
lico Ípatio infcripti : nam ejufmodi C 
fpatium afymptoticum fa pius oftendi. 
mus xquari rectangu/o ex didta NC 
in axem prafatum Logifticz, utquz- 
vis afymptotici fpatii terminata por- 
tio zquatur rectangulo ejufdem. NC 
in redàam axi Logitlicz parallelam, 
ejuíque curve, & afymptoto hyper 
bolx interpolitam 5 !taque cüm dici. ! 
mus,fpatia hujusgeneris afymptotalia B | 
effe infinit:es minora re&ctangulo quovis infinite longo ;in- 
telligendum eft de longitudine zque infinita, ac fit longi- 
tudo di&i fpatii: feu de rectangulo ipfi circumfcripto, & 
qualibet ejus parte proportionali, per fubdivifam illius 
latitudinem refe&a : non autem id afferimus de quovis in- 
$nito rcétangulo indifcriminatim . Vide Scholion I. fu- 
bie&um coroll. 2. prop. IX. pag. y 9. hujus tractatus. 

Tertió ad Galilzi five auctoritatem, five rationem , reí- 
pondeo, me nullatenus dubitare , fi viveret nunc tempo. 
ris Vir Clariffimus , & tot Illuftrium Mathematicorum, qui 
hos diverfos infinitorum gradus mecum agnoícunt , funda- 
menta perpenderet , infignemque hujus do&trinz ufum in. 
geometricis, & phyficis problematibus folvendis agnoíce- 
ret, aut eorum auctoritati & rationi fuam libere , & fynce- 
1e poítpofiturum , aut faltem fore , ut mirabilia hzc pro- 
fundioris. Geometriz arcana, fin minüs probaret , certe 
debita veneratione fufpiceret , eoque loco haberet , quo 
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fua Paradoxa de pun&o zquali peripheriz , aliifque hujut- 
modi , habenda effe à cxteris Mathematicis voluit . Czte- 
rüm, re maturiüs, atque attentiüs peníata, fortaífe Vir 
Lynceus animadverteret , ex omnibus poffibilibus numeris, 
nedum plures , fed infinities plures. effe radices, quàm.» 
quadratos ; & adhuc infinities plures quadratos eff», quàm, 
cubos, & fubinde femper infinities minorem effe multitu- 
dinem altiorum poteítatum : quemadmodum & facilé col-. 
ligeret, omnium prorfus numerorum multitudinem effe, 
duplam multitudinis imparium dumtaxat, vel dumtaxat 
parium numerorum ; itemque eandem omnium numero. 
rum multitudinem triplam effe illorum multitudinis, quos 
ternarius numerare poteít ; &c. Ad rationem veró. dubi- 
tandi , an non totidem cenfendi fint quadrati, aut cubi, 
quot radices &c. cüm cuilibet radici (uum refpondeat qua- 
dratum, & fuus cubus: itemque an non totidem fint om- 
nes prorfus numeri, quot foli pares, aut foli illi, qui à ter- 
mario numerantur, cüm: cuivis prorfus numero fuus du- 
plus ( qui par eft ) poffit af(ignarr, itemque fingulis cor- 
refpondeat fuus triplus [ quem ideó ternarius metitur ]&c.. 
ipfummet refponfurum arbitror, hzc omaia falfa effe , fi 
ad xzqualem terminorum numerum cujuívis generis nume- 
rorum feries prorogari intelligatur: utenim ab 1 ad. 10, vel 
. ad 10o, vel ad 1000. &c. femper falfum eft tot cffe radices, 
quot quadrata , quot cubi , quot pares numeri, quot à ter- 
nario numerati, etenim quos Galilzus ait affignari poffe, 
fingulis radicibus. quadratos., cubos , itemque duplos, & 
triplos &c. extra feriem acceptam exiftere certum eft: ita. 
etiam fi in multitudine majori qualibet data , justaejufdem 
infinitatis progrefsum , numeri infiniti accipiantur, falfüm 
erit , totidem in ipfis radices ,, quot quadratos, & cubos, 
& per binarium ,. & per ternarium divifibiles. pofse af- 
fignari, qui enim fc correfponderent ( prxter paucos in ac- 
cepta ferie contentos) ultra terminum afsumptarum radi- 
cun 
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eura,extca progreflionem,torent afsuxiendi, quemadmodum 
ültra denarium ekcurrunt numer! quadrati, & cubi, & 
dupli, & trip eorum qui ab 1 ad 10 conmiputantur: & ui- 
tià eentenarium funt qai fimilitec vefpondsot fingulis nu- 
*eris intra cent^narium 'conclufis; atque :ta:deinceps ; Ita- 
«que ratio-non deeft, cur cr-deremus,ipfummet Galilzum.» 
facio sdwfsum, q«ód infinita omnem zqualitans , & 
céee onam sino desnorrs, ac minors , 1pfamque altiorum gra- 
«uure veras sost dnduere pothnt , neque cre larurum , Ut 
jn»tui nobis A- 229 'Opt. (Max. Tofimti ideam , quoad fis- 
fi petet ,ex:due contemplemür ,ejufdemque Auctoris no- 
fü iofinitam eflendi plengucineon , immeufar , intermi- 
patam , atciccumferiptam.; Sapient ; Potentix., Bonita- 
Atiííque magnitudinem per hac ziigmata ,interim admican- 
tes, dum paulatim ad defpiciendas hafce finitas resi& cadu- 
"cas animum erudientes, ad illud: d»fivsioram , 4 Plufauaw 
"Hofimitoremm ómnium Maxenum , bine extenfione ammentum , 
Tine fucceffone perpetuum , fine multitudine infinitum, 
emnis extenfionis originem , omnis suocelfionis fontem, 
"omnis ipfinitatis principium , evidentiori intuitu, facie ad 
faciem , aliquando perfcrutandum afpiramus Hxc una ju- 
undiffima contemplatio , per interminabilis xvi feriem 
"mentes noftrasjugiter occupabit, hxc una beatos efficiet: 
tur staque dübitabimus hzc infinitatis noftri Auctoris ve- 
"fhigia, $n admirandis openbus fuis.relidta, hasejus magni- 
tudinis velut umbras , & fpe&ra , nobis in his tenebris oc- 
currentia , quoad licuerit , perfequi , fiquam inde veritatis 
Jücem ereentes , future foclicitatis fpecimen aliquod prz- 
"^ Quod porszó ex rerum finitarum. propietatibus, et un- 
| "dique circumfceiptis figuris , de Infiniti natura , deque im- 
menfis fpatiis pronunciare non vereamur , id:extra repre- 
henfioner. efse intelliges, fi ex ipfis creaturis, utique fi- 
initis, exiguis, et limstatis , ad ejufdem Creatoris moftri, 
nig Maxi- 
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"Maximi, Infinitique notitiam afícendere nos debere ani. 
madvertas, & ex earum dotibus, quàmlibet imperfcüs , 
fummi Opt:ficis infinitas perfe&tiones colligere, dum ave 
fisléa Dei , per ea qua falla [uut , iutelle&la  con[pscama 
tur, ut monuit Apoftolus. Ad hxc: tibi ipfi ,ac vulgo phi- 
lolophorum potius cavendum elt , ne te przjudicio alique 
faih permittas, dumab Infiaito Fanitum emne toto. gene- 
re diíbngui putas, ut alterum cum altero conferri nequeat; 
magnitudinum quippe finitarum divifibilitas in infinitum, 
tot phyficis, & gcometricis argumentis demon(lrata , & 
apud fapientes omaes jam inconcufsa , arguit ipfafmet ad 
quoddam Infimiti genus pariter pertinere, tametfi, quia, 
nobis ordinarie tradtandz occurrunt , ab Infinitis fecerni , 
& peculiari nomine Finitorum defignariconfueverint. Qua- 
vis materiz particula , fi doctifhmum Leibnitzium audias , 
infinita eft , non poteftate dumtaxat , fed actu ipfo , ut Scho- . 
lxlequuntur :en ejus verba ex Epiítola ad D. Foucher Ca- 
nonicum Divioneníem in Diario Parifienfi 3. Augu 165 5. 
Je fuis 1ellement pour I infin: atiuel, qu' au lieu d' adztive, 
que la nature P abborre , comme l'on dit vonlgásrement , je. t2ens 
qu elle I affeile par tout , pour mieux marquer les perfetiions de 
jou Auteur . Atnfi je eros qu' 1] m y a aucuue partze de la iua- 
dere, qui te foit , je ne dis pas devifible , mass aetuelleiment ds- 
«uiiee s 9 par coujequent da waoindre particelle dott. eflre conhide- 
rée come an monde plein d' uue infinttà de creatures differentes , 
Quz fi vera , aut veris fimilia cenfeantur , quis vetet inipo- 
fterum de finitis magnitudinibus , perinde ac de infinitis, 
& e contrario de iafinitis , perinde ac de finitis, difcurrere, 
cüm uno genere uterque magnitudinum ordo veluti com- 
prehendatur ? Przterquamquod ipfe nofrarum. demon- 
itrationum progreffus aperte o(tendit , debitas cautionesà 
nobis minime prxtermifas, prout rerum ferebat condi- 
tio, cüin ex rationibus finitarom quantitatum , ad. ipfas 
infinitas vel invicem. , vel cum infiniies majoribus, aut 
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minoribus comparandas gradunr faceremus. 
Cxterüm quz mihi obiecifti Trevoltienfium Sociorum; 
qui monumenta Scientiarum , ac bonarum Artium perfcri- 
bunt , tefimonia, noftrz caufz non admodum officere ju- 
dico. Ajunt illi artic. 33. menfium Maii, & Junii anni 
170r in recenfione Methodi Jacobi Bernoulli ad deter- 
-minandos evolutarum radios ,, Analyfim  infintté parvorum 
[ fnxta: phrafima D. Hofpitalis | 2m spfin[met | Lufinzzz "vurfcera 
penetrare , nec Infrntt tua fign xat completi, fed Lufinztum 12- 
^:t4, ant ettam gnfinitornm [nfinitatem : at optandum effe, 

T S Analyfis, quam contendunt fecunditate admirabili fs 
ditam , tantam evideutiam Jecum afferret , qua»tam à Geome- 
fria qure. expetiamus : Sed cim andtunuttr differentes de Infiaito, 
deque [ufinito znfiniit , ac de lufimito infiuttzes. dufimité , atque 
ita deinceps fine lite progrediendo , emque finitis magnitudi- 
pibus ba rifinitorum [nfiuttates applicantur , 80h femper. coutza- 
git. eos quos erudire , atque ad. afsenfuma cogere conantur , tan- 
fa rmgentt (vt predoos effe, quauta requireretur ,ut in ide pro- 
fusdis abyJes recondita myflerta di[cernere queant ,, & infia (ub 
finem » Qni antiquis Geometrarup rattoceutis affuets fent , uon. 
aifr sero ab dis fe acoella patseutur, ut. tam abfiratlas iot boidos 
profequavtur: ac facilé maleat von "adeb longé progredi , quas. 
novas «uias qugredi ad Infinitasa inffastées jofiatti ducentes , 2n 
quibus mou adeo claram ctrca fe lucein aui. a|prctent , ac fetis 
obvio aberraudé perictilo: [e| frequenter 0550 10$ feutzenz . Non, 
fufficit i2 rebus M gd reclà concludere , usft &* lesstimzam 
effe tllatzouera eruidenter nobis éumotefcas 

In quibas patet, non improbari quidem ipfammet infi; 
né parvorum Analyfim, nec do&trinam infiaizies infai- 
toram , velut.erroris fafpe&tam, traduci, fed. unum hoc 
querela fabie&um effe', quód non fatis clare ,& evidenter 
ab hujus methodi cultoribus hec omnia tradantur , fed 
magni alicujus myfterii ad inftar , intricatioris calculi ve- 
lo HE proponi confueverint ; quod: fortaífe in noftro 

; "a tra- 


Geometrica. 


cractatu culpare non.poterunt , in quo dilucid? , ut arbi- 
tror, atque ex feveriori Geometrarum methodo demon- 
ftrata omnia deprehendent. In eam quippe fententiam 5 
& nos fponte concedimus , optandum effe, ut quz per 
analyticum calculum inveniuntur , ad geometricam potius 
amuílim exacta , fi fieri poteft, proponantur , quàm ut 
per fymbola , multiplici przíertim exponentium gradu, 
& radicum implicatarum (gnis affe&a ,implicentur , ex 
quibus non (tatim, uno velut intuitu , quemadmodum ex 
linearibus demon(trationibus, veritatem expofitorum Theo- - 
rematum Lector elicere poteft , fed longum ejufdem calculi 
fibimet repetendi tedium fubire cogitur; antequàm cer- 
tam propofitz rei notitiam fibi comparet, non minori ple- 
rumque labore , quàm fi ab initio eidem veritati ex inte- 
gro per femetipfum indagandz animum applicuiffet. 

Hzc habui,quex difficultatibus tuis pro nunc reponerem: 
fiquid exinde lucis haurire poteris, ea fruere; fiquid ve- 
ro obícurius, prx argumenti ipfius conditione, dicum 
invenies, id quam primüm , fincera , qua invicem utimur, 
libertate indicare ne. prxtermittas, congruam ex me di« 
lucidationem , fuo tempore, reportaturus. 

Vzve, vale ; & fiquid.novoifH vetlius sffis , 
Candidus smiperts ; fi nou , bis utere mecum . 
Dabam Acretii Kalendis Septembris MDCCIX. 
» DOMINUS REGNABIT IN /ETERNUM, ET ULTRA 5 
Iixod. cap. x5. V. 18. 


AP- 


IOO 
APPROBATIONE S. 


; E Mandato Reverendifs. Patris D. Alphonfi Cellini Abbatis Generalis to- 
: tius Ordinis Camaldulenfis , attente legi librum , qui infcribitur: De Isfi- 
miis Infntorum, C infinib parvorum ordinibus (g«. à P. D. Guidone, 
Grando Monacho Camaldulenfi Celebri Matheinatico , & Pifanz Univerfitatis Pu- 
blico Philofcphig Profeffore coinpofitum ; nihiique 1n eo tam Catholicz Fidei, 
quàm bonis mo:ibus diffonum inveni; quinimmó Qpus profundieris Geometria 
medjtationibus, Infiniti ipfius Naturam , eque ac. differentialis Calcnfi * Mecho- 
Quia 1Haftrantibus , refertum , & tanto Auctore dignum, & Mathematicz Studia- 
fs perutile futurum «enfeo , fi typis mandetur. 
Dat, Axetii in Monafterio $. Ma:ix in Gradibus die 15. Septembris 1709. 


D. Antonius Francifcus Caramelli S. T beolog. Dotior, 
Abbas ditte Monafterii , & Vefitasor Cmwaldnlenfss . 


(c Um librum, cui titulus eft: De Infoeités Infinitorum ,€" In 
' fizité parcoormm ordimióus , a P. D. Guidone Grando Mo- 
nacho noltro compoítu:n recognoverit Keverend:tbmus P. 
D. Antonius Francifcus Carameli1 Abbas Vifitator ( cui boc 
ipfum commitlum fuit ) & ceníuerit in. lucem edi poffe , 
Nos facultatem Auc&ori przfato elargimur, ut eundem.; 
librum typis mandare valeat, fi ceteris , ad quos fpeCtat, 
videbitur. in quorum fidem has litteras manu noflra. fub 
Ícripas, ac Sigillo Noftro munitas dedimus. 

Ex Monaíterio Noftro SS. Hyppoliti , et Laurentii Fa- 

ventie die x. Odobris 2709. | 


D. Alpbou[us Abbas Generalis Camald. 


Lecus 4 Sigilli. 
E D. Matinut Miferocbi Banc. Camald. 


IMPRIMATUR. 15 
Fraser Carolus Antozins Pauni de Cremona Ord. Miu. Cono. 


- Vicarius Genaexalss Santia, Inquafitsonis Pafarum. 


Imprimatur Pifis. 
"Anton, Fraucifc. Palmerim V. Geueralis . 
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HENRICO NEVVTON 
POTENTISSIME ANGLORUM REGINA, 


Zipad Regram Celfitudise COS MI HI. M. Dacis Etruria, 
| "ec uon apud Sereni]pmasa Geusenfium. Rempublicam, 


A ab BU AC ED. 
GUIDO GRANDUS FELICITATEM. 


Ncredibile. fciendi deífiderium ,. & inexplebi-. 
lem, abftrufa queque , magisque profunda ri- 
mandi , cupiditatem humane menti fummus 
Nature Conditor indid:t, ut ad Au&oris fut 
cognitionem , non folàm officii fui debito fol 
Ecitante , gratique etiam amoris ftimulo urgente, fed ampliüs 
ebie&i ipiius fublimitate ineffabili invitante, quodammodo exci- 
taretur, Hu'c genio pre omnibus indulgentes, imó frena laxan- 
tes, acutiffimi, ac preftantifimi Mathematici, afiduo, & ope- ; 
rofo ftudio in id maximé incubuerunt, ut ordine perfpicuo ra- 
tionis fue vim gradatim promoventes, ex primis , planiifimis , ac 
cuilibet facile obviis veritatibus , quarum notitiam ab ipfo Deo 
Opt. Max. noftris animis infertam accepimus, ad alias magis ar- | 
duas detegendas fibi viam munirent, eo fucceffü, quem pauci: 
licát pro merito intelligant, plerique tamen in dies fentiunt, & 
omnes jure mirantur. Nam,ut cetera omittam admiranda Thec- 
remata, que fe ab ipfis Geometrie. nafcent;s exordiis prodide- 
runt, velut de equalibus triangulis , & parallelogrammis in ea- 
dem bafi, atque in iifdem parallelis, ad qvàmlibet difftum in- 
tervallum obliqué excurrentibus: de fpatiis quantumvis exiguis 
ad quamvis lineam applicandis x PUT ad perimetrum majo- 
rem 


-— 


rem quolibet dato-redigerdis &c, que hunc, -ut nugas, -A& cre- 
pundia. -&tatis. jus defpicimus: manet Brie inconcuffa adyer- 
5e Oninem relu&dntis imaginationis conatum , adverfus inanes 
Scepticorum cavillationes , & Pfeudophilofophorum impetus , pri- 
fcis olim temporibus demonftrata , cujufvis magnitudinis. infinita, 
Diviübilttas: manet tam certa; A evidens, quàm. adhuc intelle- 
&ui noftro incomprenen(übilis , que ante omnem: heminum memo- 
rium olim dete3a fiat, -nonnullarum quantitatum Incommenfura- 
bilitas; quam. fiquis ignoraret , hunc non hominem, fed pecudem 
potius dicendum Plato cenfebat; manet adhuc numquam non ce- 
lebranda , equ* ac femper: ftupénda illa Afymptotorum affectio, 
quam, adolefcente j jain. Geometrja y. Conici Scriptores deprehen- 
deruat , nünc alitem: Mathematici recentiores ,. non ad unam,aut 
alteram curvam, Hyperbolam fcilicet Apollonii, & Conchoidem 
Nico;nedis, dumtaxat reftringi , fed innumeris prorfus novis lineis 
facillim* defcriptionis , nonnullis etiam antiquis eadem lege .con- 
tinuatis, ut. Nicoftrati Quadratici, & Dioclis Ciffoidi , conveni 
re demonftrarunt. Verüm hec nulla funt, fi cum. illa. felici: nof 
minjs, quàm. audaci Geometrie, virilitatény fuam jam. adeptzy 
agsgreífione- conferantur , qua fcilicet: innufiieros teripitios.: án' pe 
nam fummam: finitam. colligere, diütenfie- Tefip: tird inis folida, ;/ 
fuperficies , terráinate, ac undique escürfifertptze fui. genexis. d 
coequare , infinitarum. quantitatunt ipéopottioBes ,"& "pradus" i- 
ftinguere ,'& infinit$ payvá: magni&iü intr élementat&perite jào-! 
que in varias claffes difi tibueré- degit Neque vero: ad fecrllemyo 
& otiofain. dumtaxat" fpeculationém^biec portinare, non eti dieux? 
tetnis hominum ufibus, quibus éivilistita siaXH*d8da estj fos ice? 
quis atbitretur: nulla. quippe adeo: 'aBftrarà LaRE AD E mates: 
rix commercio. remota: cóguitio: in Géoimetricis: itBgnari- zpoteft;' ,; 
cui vel. nunc , vel aliqiando ;: "fru&us: aliquis: ex his, qua apud^ 
vulgus in pretio eife folent, non fit: ;éeferendüs ,"five^ inde: per € 
ipfum; pendéat, five ^ mediis? !gMis otitiis ejifdemy zoe 
Scientie , quam pridt ila cognitio perf 3cant!| vo Ridiotibüs. pw 
que-Geometrie fpe culátionibüs y 2W AbftRut órbita vede aC o 
calis ,-tüm "Méchanictim) tüni'Optiégin ? tuii. Aferohgiéiam je 
Naüticam ; tünmc Geographiám , ean AréRi te Bhürdns ;? dé téterás " 
denique "Scientias j &' Axtes , Keipublice €omtmodis &rlécilitedibus ' 
piofpictentes, dudas hodie, "Jocapletà tas ;" REA d Ufaeilio reti gie 
blé redactds accepimus, Botiqsie NetHpafn GRGRRER dS, jdé&gnz ^ 
tic- 


tiórun Mathematicorum beneficio, magis ac magis in'dies per- 
ficiendas fperamus, Quocirca fumma follicitudine omnino curans 
dum eft, ut profundiores Geometrarum Theoris , quás perfe, 
jucundiffimas, & de univerío hominum genere tam bené merent- 
tes experimur , affidu* promoveantur, habitoque inter veras , & 
(fique irrepferint ) falfas delectu, "his confütatis confirmentur 
Hla-,atque ab obie&tis fortatfe fcrupulis vindicentur. Hinc, cüm 
Clariffini, inter precipuos inclyte Nationis tu, Matheimaticos,. 
Joannis V Vallifi PLUSQUAM -INFINITA fpatia, que prinrus 
ipfe interhyperbolas infinitas altioris ordinis, fumma. cum: om- 
nium admiratione, detexit, à nonnullis Regie Parifienfis' Acade- 
mie Geometris nüper'idi dubium. vocari, tum aperte reiici ani- . 
mádverterem ,. oper" pretium. fa&türum: me. exiftima vi ,. fi! remo. 
totam-['qux maximi eft in/fCientiis noftris momenti ,: oB. conne-. 
xionem, quàm cim: methodo recentiorum Analyftarum Scientia 
hec Infiniti fortitur ] iterum. examini fubiicerem;, & ad lydium, 
Geometrie lapidem. exigeremr, de tam celebri'controvérfià deli- 
beraturus: cümque V Vallifi  veftri. partibus multiplex ab ipfa, 
veritate. fuffragium: accedere: deprehendiffem ,. irrogatam. Viro 
graviifimo injuriam propulfandam ,inuftam immortali ejus Nomi- 
ni labem abftergendam , ejufque: do&rinam, ab omni fallacie fuf- 
picione hoc libello purgandam , Te potiffimüm: hortatore ,. con- 
ftitui, Novos addidit operi. ftimulos ipfamet Illuftriffima Rega- 
lis Societas , à Sexeniffimo Rege Carolo II. ad naturales Scientias 
promovendas fundata , dum me, obfcurum,. ac peregrinum ho- 
minem ,. inter focios fuos ultró.confcribendum cenfuit , meafque , 
in: Arrachani: Prafulis. fyftema: fonorum ,.fpeculationes, Illuftrif- 
fiino Prefide- Ifaac: Nevvtono Equite aurato, Mathematicorum, 
noftri feculi Principe , necnon: DoGtiffimo: Hauleo , in Univerfita- 
te Oxonienfi Profeffore Aftronomie Saviliano, fummé& probanti- 
bus, ejufdem Académie actis inferi, & inter philofophicas Tran-- 
fa&iones edi mandavit: cui quidem honori, ut aliqua ex parte; 
me gratum. oftenderem , nihil opportunius , & huic propofito» ac-- 
comodatius occurrit , quàm. fi, prelaudati VVallifit ,. qui Regiam: 
ipfam. Societatem tantopere illuftravit , famam ab: illata: calum-- 
nia defendendam hac Geometrica Difquifitione fufciperem:, quam, 
meo: nomine, eidem: Ampliffimo Academicorum Cetui communi- 
candam;, Tibi offero , Vir Illuftriffüime , atque. Eruditiffime,. ut 
mei imul erga Te obfequil monumentum aliquod apud: pofteros 
Ina- 


maneat, nulla temporis injuria intercidendum. Nihil attinet, ut 
in Virtutum tuarum, hoc qualecunque venerationis teftimonium. 
fuo veluti jure exigentium, uberrimum campum excurrere ora- 
tionem meam perm ttam, cum ipfo etenim prefentis Tractatus 
titulo ampliffimi hujus argumenti fecunditas decertaret, meque 
in fpatia PLUSQUAM - INFINITÀ laudum tuarum abduceret , 
ac dolorem denique noftrum , ex imminentis ja&ture timore con- 
ceptum refricaret , düm à Prudentifma Regina, meritorum. 
tuorum fat conícia , eximiis honoribus auctus in Patriam revo- 
caris, omnium , quibus Eruditio, Doctrina , Facundia , Elegantia 
tua, cum fumma Humanitate conjuncta , perfpecta eft, amorem. 
tecum, & delideria fimul afportaturus. Unum igitur fupereft, 
ut Te, qua licet fiducia , fupplex exorem, ad libellum hunc be-. 
nigna , qua foles, fronte excipiendum, ejufque Au&ori , quibus 
ipfum dignaris, benevolentie, & gratie tue offhcia jugiter con- 
finuanda. Vale. 
Pifis , Pxidie Kal, Februari MDCCX. 


